








Ch--ng Ill - HO hai ph——ng tr:nh bEc nhEt hai En

Tré I1%i byi to, n c& quen thuéc sau @0y :

Voa gy vOa cha

B& I1%i cho tri3n

Ba m--i s u con

Mét tr''m ch@n ch¥n.

Hai ca bao nhi®u gy, bao nhi2u cha ?

& lip 8, ta ®- bilt c ch gifi byi to,n tran b»ng ¢, ch 1Ep ph--ng trnh
bEc nhEt mét En. Muén vEy, ta chan mét ®2i I-Tng ch-a bilt, sé gu ch¥ng
hin, lym En x rai dua vpo ¢, c méi quan h0 gi+a c_c ®i I-Tng ®0 1Ep n@n
mét ph--ng tranh vii En x.
Nh-ng trong byi to,n tran, ngopi ®%i I-Tng ch-a bilt Iy sé gy, ta thEy cBn
cd mét @i I-Tng ch-a bilt kh_c Ip sé& cha. NOu ki hi0u x Iu sé gu vu y Iy
se cha thx :
— Gif thi0t ca tEt 1 36 con vda g vda chd @-Tc m« t béi h0 thec x +y = 36.
- Gif thi0t ca tEt cf 100 chOn ®-Tc m« t] béi h0 thec 2x + 4y = 100.
C.c h0 thgc tran Iy nh+ng v/ do v0 ph--ng trxnh bEc nhEt hai En.
Trong ch--ng npy, chdng ta sT lum quen vii c_c ph--ng trxnh ¢ hai En
vi sT thEy chéng ®-Tc gng dong th0 npo ®0 gifi ¢, ¢ bpi to,n t--ng tu byi
to,n tren.

§1. Ph——ng trinh bEc nhEt hai En

TEp nghiOm cfia mét ph—--ng trinh bEc nhEt hai En
cagrmiilr?

1. Kh_inidm vO ph—-ng trinh bEc nhEt hai En
& lip 8, chong ta ®- hac ph--ng trsnh bEc nhEt mét En. Trong thuc t0,
cBn ¢ ¢, c tinh huéng dEn ®0n ph--ng trxnh c& nhidu h-n mét En. Nh- ®-
thEy, bui to_n mé @Cu cfia ch--ng npy ®- dEn ®0n ¢, c ph--ng trxnh bEc
nhEt hai En : x +y = 36 v 2x + 4y = 100.



- Mét c_ch teng qu.t, ph—-ng trinh bEc nhEt hai En x vy Iy hO thec ding
ax+by=c, (1)

trong ®& a, b vpc Ip c_c sé ®- bilt (a # 0 hokc b # 0).
Vidd 1. C.cph--ngtrinh 2x -y =1,3x+4y=0,0x+2y =4, x+0y =5
Iu nh+ng ph--ng trnh bEc nhEt hai En.
- Trong ph--ng trnh (1), nOu gi, trb cfia v0 tri ti X = X Vi Y = Y, b»ng
v0 phTi thx cEp sé (Xq; Yo) ®-Tc géi lu mét nghiOm cfia ph--ng trnh (1).
Ta cong vilt : Ph—-ng trxnh (1) c& nghidm I (X ; y) = (Xo 3 Yo) -
VI db 2. CEp sé (3 ; 5) Ip mét nghidm cfia ph--ng trxnh 2x =y = 1 wx
2.3 -5=1. (Viic_ch ndi nuy, ta lu«n hiOu rsng x =3 vy = 5.)
U Chd y. Trong m#t ph¥ng tot ® Oxy, mci nghidm ciia ph--ng trxnh (1)
®-Tc biOu diOn b&i mét ®i0m. Nghi0m (xg; yg) ®-Tc biu didn béi ®i0m
ca to* ®é (Xg; Yo)-
a) KiOm tra xem c_c ckp sé (1 ; 1) vu (0,5 ; 0) ca Ip nghiOm cfia ph--ng
trxnh 2x — y = 1 hay kh«ng.
b) Txm tham mét nghiOm kh ¢ cfia ph--ng trxnh 2x -y = 1.
Nau nhEn xBt v0 sé nghim cfia ph--ng trinh 2x -y = 1.
- 8e&i vii ph--ng tr:h bEc nhEt hai En, kh,i nidm tEp nghiOm vy kh,i
niOm ph--ng trinh t--ng ®--ng cong t--ng ti nh- ®ei vii ph--ng trnh
mét En. Ngoyi ra, ta vEn ca thO ,p dong quy t%c chuyOn vO v quy tic
nhOn ®- hac ®0 biOn ®&i ph—--ng trxnh bEc nhEt hai En.
TEp nghiOm cfia ph—-ng trinh bEc nhEt hai En
- Xbt ph--ng trnh

2x -y =1. (2)
Chuy0n v0, ta ca 2X-y=1ey=2x-1

8i0n vpo bfing sau vy vilt ra s, u nghidm cfia ph--ng trxnh (2) :

X -1 0 0,5 1 2 2,5

y=2x-1




Mét c_ch tang qu_t, nu cho x mét gi, trb bEt
kx the cfp s& (x ; y), trong @4y = 2x — 1, Iy mét
nghiOm cfia ph—-ng trnh (2). Nh- vEy, tEp
nghiOm cfia (2) Iy

S={(x;2x-1)|x R}

Ta néi r»ng ph--ng trxnh (2) c& nghiOm tzng
qu,tlp(x;2x-1)viixtudy (x R), hokc

Xx R
y=2x-1

(3)

Hxnh 1

C4 th0 chgng minh r»ng : Trong mékt phing

tol ® Oxy, tEp hTp c,c ®i0m bilu di0n c_c nghim cfia ph--ng trnh (2)

Iu ®-€éng th¥ing y = 2x — 1 (®-éng th¥ng (d) tr3n hxnh 1). Ta nai :

TEp nghidm cfia (2) ®-Tc bidu didn béi ®@-&ng th¥ng (d), hay @-&ng th¥ng

(d) ®-Tc x, ¢ ®nh béi ph--ng trxnh 2x -y = 1.

8-éng th¥ng (d) cfn gai lp ®-éng thing Y

2x -y = 1 vy ®-Tc vilt gan Iy
(d):2x-y=1. 2 y=2

A
- Xbt ph—-ng trxnh 0x + 2y = 4. 4)

><V

Vx (4) nghiOm ®dng vii mai x vy = 2 0
n2n n& cd nghiOm teng qu,t Ip (X ; 2) vii
X R, hay

Xx R
y=2 ' Hxnh 2
Trong mkt ph¥ing to® ®¢, tEp nghidm cfa (4) ®-Tc bilu didn béi ®-éng
th¥ng ®i qua ®i0m A(0 ; 2) vu song song vii tréc hopnh (h. 2). Ta géi ®a
Iy ®-éng th¥ng y = 2.
- Xbt ph--ng trxnh 4x + Oy = 6. (5)
Vx (5) nghiOm ®dng vii x = 1,5 vy vii méai y n@n na ca nghiOm tzng qu,t
lu(1,5;y)viiy R,hay

x=15

y R



Trong mékt ph¥ing to® ®é, tEp nghidm cfia (5) ®-Tc bidu didn béi ®-éng
th#ng ®i qua ®i0m B(1,5 ; 0) vy song song vii troc tung (h. 3). Ta gai @4
Iy ®-éng th%ng x = 1,5. y

A
Mét ¢ ch teng qu,t, tacd :

1) Ph--ng trinh bEc nhEt hai En ax + by = ¢
lu«n lu«n cd v« sé nghiOm. TEp nghiOm
cfia nd ®-Tc bidu didn béi ®-éng thing
ax + by = ¢, ki hidu Iy (d). Lo

x=15

Y

2) NOu a # 0 vu b # 0 thx ®-&ng th¥ng (d)
chinh Iy ®& thp cfia hum sé bEc nhEt

Y
y= b b Hxnh 3
NOu a # 0 vy b = 0 thx ph--ng trxnh tré thunh ax = ¢ hay x =

th¥%ng (d) song song hokc trrng vii troc tung.

|0

, Vi ®-€éng

NOu a = 0 vp b # 0 thx ph—-ng trnh tré thunh by = c hay y = %

th¥ing (d) song song hokc tring vii tr6¢ hounh.

, Vi ®-€éng

Bui tEp

Trongc,cchkpse (-2;1),(0;2),(-1;0),(1,5;3) vu(4;-3), ckpsenuo
lu nghiOm cfia ph—-ng trxnh :
a)b5x+4y =87 b) 3x + by =-37?

VTi m¢i ph--ng trxnh sau, txm nghiOm tzng qu_t ciia ph--ng trxnh vp vI
®-éng th¥ng bidu diOn tEp nghidm cfia na :

a)3x-y=2; b) x + 5y =3;
c)4x-3y=-1; d)x+5y=0;
e)4x + 0y =-2; f) Ox + 2y =5.

Cho hai ph--ng trinh x + 2y = 4 vu x — y = 1. VI hai ®-éng th¥ng bilu
diOn tEp nghiOm cfia hai ph--ng trxnh @& tran cing mét h0 tot ®é. X, c
®bnh to ®é giao ®i0m cfia hai ®-&ng th¥%ng vp cho bilt to® ®é cfia na I
nghiOm ciia ¢, c ph--ng trxnh npo.



Ca thO em ch—a bilt ?

§ei vii ph—-ng trnh bEc nhEt hai En ding
ax+by=c(a,b,c 2), D

ng-é&i ta cBn ®&t vEn ®0 tim c¢_c nghiOm nguy@n cfia na. Ti2u biOu trong linh vic
nuy Ip nhy to, n héc Hi L1p 8i-«-ph''ng (Diophantus, khofing n""m 250). & En 8¢,
A-ri-a-ba-ta (Aryabhata, khofng 476 - 550) cong ®- quan tom ®0n vilc ttm c_c
nghiOm nguy®n cfia ph--ng trinh npy ; nh—-ng ng-&i ®- cho Iéi gifi teng qu_t
cfia bpi to_ n Iy Bra-ma-gup-ta (Bramahgupta, khofing 598 - 660). Nguy nay, ta
®- bilt 1&i gifi cfia bpi to_n npy qua hai mOnh @0 sau :

1) J\lC)u ph--ng trinh (1) c& nghidm nguy@n thx ¢ chia hOt cho -ic chung lin
nhkt cfia a vu b.

2) Ng-Tc 1%, nOu ¢ chia h0t cho —ic chung ITn nhEt cfia a v b thr (1) lu«n ca
nghidm nguy2n. Trong tr-éng hTp nuy, ta ca thd gif thiOt r»ng a, b nguy@n té
crng nhau. Khi ®3, nOu (g ; yp) It mét nghidm nguy2n cha (1) thx c«ng thgc
sau cho tEt ¢ ¢, ¢ nghidm nguy@n cfia (1) :

X=Xy +th

y=Yyp-ta

t 2.

80 thEy ®-Tc y nghla hinh hac cfia bui to_n npy, trong m&t ph¥%ng tot ®¢, ta gai
¢, c ®idm ca to® ® nguy@n Ip ¢, ¢ ®I0Om nguy?n. Khi ®&, bpi to_n tr2n c& nghla Iy :
Trm tEt ¢ c, ¢ ®0m nguy@n tr2n ®-&ng th¥%ng ax + by = c.

§2. HO hai ph—-ng trinh bEc nhEt hai En

Ca thO t'm nghiOm cfia mét hO ph—-ng trnh b»ng
c.ch vl hai ®-éng th¥%ing ®-Tc kh«ng ?

Kh_i nidm vO h0 hai ph—-ng trxnh bEc nhEt hai En
XDt hai ph—-ng trnh bEc nhEt hai En 2x +y = 3 v x — 2y = 4.

KiOm tra r»ng ckp sé (x ; y) = (2 ; -1) vba Iy nghiOm cfia ph--ng trxnh
thg nhEt, va Ip nghidm cfia ph--ng trxnh thg hai.



Ta n&i r»ng ckp sé (2 ; -1) Ip mét nghiOm cfia hO ph--ng trnh

2X+y =3

X-2y =4
Tang qu.t, cho hai ph—-ng trnh bEc nhEt hai En ax + by = ¢ vy
a'x + b'y = ¢'. Khi 4, ta ¢& h0 hai ph--ng trnh bEc nhEt hai En

ax +hy =c¢

ORS L

ax+by=c
NOu hai ph--ng trmnh Ey c& nghidm chung (g ; yo)tht (Xq; Yo) @-Tc géi Iu
mét nghiOm cfia hO (1).
NOu hai ph--ng trinh ®- cho kh«ng c& nghidm chung thx ta nai h0 (1)
v« nghiom.
Gifli h0 ph--ng trnh Iy txm tEt ¢f ¢, ¢ nghiOm (txm tEp nghi0m) cfia na.

Minh hot hxnh hac tEp nghidm cfia h0 ph—-ng tr:nh bEc nhEt

hai En

Txm t3 thich hTp ®0 ®iOn vpo chg tréng (...) trong cOu sau :

NOu ®i0m M thuéc ®-éng th¥ing ax + by = ¢ thx to® ®¢é (X ; Y,) chia ®i0m

M Iy meét ... cfia ph—--ng trxnh ax + by = c.

TO ®a suy ra :

Tran mkt phiing to® ®¢, nOu gai (d) I @-éng th¥ng ax + by = ¢ v (d") Iy

®-éng th¥ng a'x + b'y = ¢' thx ®i0m chung (n0u c&) cfa hai ®-&ng thtng

Ey c& tol @ Iy nghidm chung cfia hai ph--ng trinh cfia (1). VEy, tEp

nghidm cfia h0 ph--ng trinh (1) ®-Tc bidu didn béi tEp hTp c_c ®idm

chung ciia (d) vu (d").

Vi dé 1. Xbt h0 ph--ng trxnh Yi
Xx+y=3 | 3 o
x-2y =0 g

Gai hai ®-éng th¥ng x,c @nh !

béi hai ph--ng trxnh trong hO — >

®- cho ICn 1-Tt Iy (dp) vyt (dy).

VT (d)) wu (d,) trong cing mét *x

h0 tréc tot ®é (h. 4), ta thEy chong ®
Hxnh 4
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c¥t nhau tti mét ®i0m duy nhEt M. Ta x_c ®nh @-Tc to* ®é cfia ®i0m M Iy
(2 : 1). (Thé 1%, ta thEy (2 ; 1) Ip mét nghiOm cfia h0).
VEy h0 ph--ng trxnh ®- cho c& nghidm duy nhEt (x ; y) = (2 ; 1).

Vi dé 2. Xbt h0 ph--ng trnh
3X-2y =-6
3x-2y=3

DO3Xx-2y=-6 = y= %x + 3 n2n tkp nghiOm cfia ph--ng trnh thg

nhEt ®-Tc biOu di0n béi ®-éng th¥ng (d;) :y = %x +3.
T--ng tu, tEp nghiOm cfa ph--ng trxnh
the hai ®-Tc bidu diOn béi ®-éng th¥ng Y A

y=2y-3

Hai ®-éng th¥%ng (d;) vy (d,) cé tung ®é 3
géc kh_c nhau vu cd cing hO sé gac
b»ng % n2n song song vii nhau (h. 5). -2

Chong kh«ng c& ®i0m chung. §i0u @a / o/t X
chgng td hO ®- cho v« nghiOm.

Vi dé 3. Xbt h0 ph--ng trxnh
2x -y =3 Hxnh 5
-2x+y =-3

Ta thEy tEp nghi0m cfa hai ph--ng trxnh trong h0 @-Tc bidu di0n béi crng
mét ®-éng th%ng y = 2x — 3. VEy, m¢i nghiOm ciia mét trong hai ph--ng
trxnh cfia hO cong Ip mét nghiOm cha ph--ng trnh kia.

HO ph--ng trnh trong vi d6 3 c& bao nhi2u nghidm ? Vx sao ?

Mét c ch teng qu.t, taca :

§ei vii h0 ph--ng trxnh (1), ta ca :

= NOu (d) c¥%t (d') thx h0 (1) c& mét nghiOm duy nhEt.

— NOu (d) song song vii (d) thx hO (1) v« nghiOm.

— NOu (d) tring vii (d') thx hO (1) c& v« sé nghiOm.



U Ché y. T6 kOt quf tren ta thEy, c& th0 ®o,n nhEn sé nghidm cfia
hO ph--ng trxnh bEc nhEt hai En (1) b»ng ¢, ch xBt vb trf t--ng ®&i cha c,c
®-€éng thingax + by =cvpa'x + b'y =c'.

HO ph--ng trxnh t—--ng ®--ng
T--ng tu nh- ®ei vii ph-=-ng trxnh, ta ca :
8bnh nghla

Hai h0 ph--ng trxnh ®-Tc géi Ip t--ng ®--ng vii nhau ndu chong ca cing
tEp nghiOm.
Ta cong ding ki hilu " <" ®0 chf sti t--ng ®--ng ciia hai h0 ph--ng trnh,
ch¥ng hn ta viOt

2x -y =1 2x-y =1

X -2y =-1 X-y=0

Bui tEp

Kh«ng cCn vI henh, h-y cho bilt sé nghidm cfia m¢i h0 ph--ng trxnh sau
®0y vy gifi thich vx sao :

y = 1x+3
=3-2 =75
a) b) 20
y=3x-1 _ 1
y-—§x+1
C) 2y:—3X . d) 3X_y:3
y =2x x—%yzl'
80, n nhkn sé nghiOm ciia ¢, ¢ h0 ph--ng trxnh sau b»ng hxnh hac :
2x -y =1 2x+y =4
g YT py XYY
Xx-2y=-1 -Xx+y=1
8e

Bin Nga nhEn xbt : Hai h0 ph--ng trxnh bEc nhEt hai En v« nghiOm thx
lu«n t-=ng ®--ng vii nhau.
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B1n Ph--ng kh¥ng ®nh : Hai h0 ph--ng trxnh bEc nhEt hai En ¢ng c& v«
s& nghiOm thx cong lu«n t--ng ®--ng vii nhau.

Theo em, c_c y kiOn ®a ®5ng hay sai ? Vx sao ? (c& th0 cho mét v{ db hokc
minh ho b»ng ®4 thp).

LuyOn tEp

Cho hai ph--ng trxnh 2x +y = 4 v 3x + 2y = 5.
a) Txm nghiOm teng qu_t cia m¢i ph--ng trnh tran,

b) VT c_c ®@-éng th¥ng biu didn tEp nghidm cfia hai ph--ng trxnh trong
crng mét h0 troc tot ®é, rai x, ¢ ®nh nghiOm chung cfia chong.

8. Cho c,c h0 ph--ng trinh sau :

10.

11.

12

=2 +3y =2
X b) X+3y=2

a) o ~
2x -y =3 2y = 4

Tr-ic h0t, h-y ®o,n nhEn sé nghidm cfia m¢i h0 ph--ng trxnh tran
(gifi thich ra IY do). Sau @&, txm tEp nghidm cfia ¢ c h0 ®- cho b»ng ¢, ch
vl hxnh.

80, n nhEn sé nghidm cfia m¢i hO ph--ng trnh sau, gifi thich vx sao :

=2 x-2y=1
a) Xty . py XY

3x+3y=2" -6x+4y =0

80, n nhEn sé nghidm cfia m¢i hO ph--ng trnh sau, gifi thich vx sao :

1 2

4x — 4y = 2 Z_x-y=2=<
y : by 377 Y73,
-2x+2y = -1 X -3y =2

NOu t«m thEy hai nghiOm ph@n bilt cfia mét h0 hai ph--ng trinh bEc nhEt
hai En (nghla Iy hai nghidm ®-Tc biOu diOn bé&i hai ®i0m phen bilt) thx ta
c& th0 nai gx v0 sé nghidm cfia h0 ph--ng trxnh ®& ? Vx sao ?



§3. Gifli hO ph—-ng trinh b»ng ph--ng ph_p th0

[ PhTi ch’"ng chil Iy quy vO gifli ph--ng trnh mét En ? ]

N&i chung, muén gifi mét h0 ph--ng trxnh hai En, ta tim c¢_ch bi0n ®zi h0
ph--ng trinh ®- cho ® ®-Tc mét h0 ph--ng trnh mii t--ng ®--ng,
trong ®4 mét ph--ng trnh cfia nd chi cBn mét En. Mét trong c,c ¢, ch
gifi I ,p déng quy t¥c sau gai lu quy téc tho.

1. Quy t¥%c thO
Quy t¥%c th0 dng ®0 bi0n ®zi mét h0 ph--ng trxnh thunh h0 ph--ng trxnh
t--ng ®--ng. Quy t¥%c th0 g&m hai b-ic sau :

B-fc 1. TO mét ph--ng trnh ciia h0 ®- cho (coi Iy ph==ng trinh thﬂlnhEt),
ta biOu diOn mét En theo En kia rai thO vyo ph--ng trxnh thg hai ®0 ®-Tc
mét ph--ng trxnh mTi (chf cBn mét En).

B-ic 2. D¥ng ph--ng trnh mii Ey @0 thay thO cho ph--ng trih thg hai

trong hA(") (ph--ng trnh thg nhEt cong th-éng ®-Tc thay thO béi h0 thec

biOu diOn mét En theo En kia ca ®-Tc & b-ic 1).

Vi dé 1. Xbt h0 ph--ng trxnh

X-3y=2

(1 5 .

-2X+5y =1

Vilc ,p déng quy t¥c thO ®&i vii h (1) nh- sau :

B-fc 1. T6 ph--ng trnh @Cu, bidu didn x theo y, ta c& x = 3y + 2 (*).

LEy kOt qu nuy thO vuo chg cfa x trong ph—--ng trxnh thg hai thx ®-Tc
-2(By+2)+5y =1.

B-ic 2. DTng ph--ng trxnh vda ca, thay th0 cho ph--ng trxnh thg hai cha
hO vu ding (*) thay thO cho ph--ng trxnh thg nhkt, ta ®-Tc hO ph--ng trxnh
X=3y+2
23y +2)+5y =1’
- Sau khi ®- _p dong quy t¥c th0, ta thEy ngay ca th0 gifi h0 (1) nh- sau :
(1) - X=3y+2 x=3y+2© X =-13

2By +2)+5y=1  y=-5 y=-5"

VEy h0 (1) ca nghidm duy nhEt Ip (-13 ; -5).
C.ch gifi nh- tran géi Iy gifi h0 ph--ng trxnh b»ng ph--ng ph_ p tho.
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. p déng
Vi do6 2. Gifii h0 ph--ng trxnh

2X - =3
anp *- Y72
X+2y =4
Gifli. Ta ca (bidu di0n y theo x td ph--ng trnh thg nhEt)
(an y =2x-3 y =2x -3
X + 2(2x-3)= 4 5x - 6=4
y =2x-3 X =2
X =2 y=1

VEy h0 (11) c& nghiOm duy nhEt Iy (2 ; 1).

Gifli h0 ph--ng trxnh sau b»ng ph--ng ph_p th0 (bidu di0n y theo x td
ph--ng trnh thg hai ciia h0)
4x -5y =3
3x-y=16
U choy
NOu trong qu, trxnh gifi h0 ph--ng trxnh b»ng ph--ng ph_p thO, ta thEy

xuEt hidn ph--ng trxnh ¢d ¢, ¢ h0 sé cfia c¢f hai En ®0u b»ng 0 thx h0
ph--ng trxnh ®- cho c¢a th0 c& v« sé nghidm hokc v« nghidm.

Vi do6 3. Gifii h0 ph--ng trxnh

Gifi
+ Bi0u di0n y theo x t& ph--ng trnh thg hai, ta ®-Tc y = 2x + 3.
+ Th0 y trong ph--ng trxnh ®Cu béi 2x + 3, ta ca

4x —-2(2x+3)=-6 = Ox=0.

Ph--ng trxnh npy nghiOm ®ng vii mai x  R. VEy hO (111) c& v« sé nghiOm.
Co tho, tEp nghidm cfia nd cong Iy tEp nghidm cfia ph--ng trxnh bEc nhEt



?2

?3

12.

13.

14.

15.

hai En 'y = 2x + 3. Do ®&, hO (I11) ca c_c nghibm (x ; y) tinh béi
c«ng thac
X R

y =2x+ 3.

B»ng minh ho hxnh héc, h-y gifi thich txi sao h0 (111) ca v« sé nghiOm.
Cho h0 ph--ng trxnh

AX+y =2

vy YT

8x+2y=1
B»ng minh ho hxnh h&c v b»ng ph--ng ph_p th0, cheng ta r»ng h0 (1V)
v« nghiOm.
Tam t%t ¢, ch gifi h0 ph—-ng trinh b»ng ph—-ng ph, p th0

1) DTng quy t¥c th0 bidn @i h0 ph--ng trsnh ®- cho ®0 ®-Tc mét hl
ph--ng trinh mi, trong ®& c& mét ph--ng trxnh mét En.

2) Gifi ph--ng trxnh mét En vda ca, rai suy ra nghiOm cfia h0 ®- cho.

Bui tEp
Gifli ¢, ¢ h0 ph--ng trnh sau b»ng ph--ng ph_p th0 :
2) X-y=3 : b 7x—3y:5; . x+3y:—2.
X -4y =2 4x +y =2 5x -4y =11
3x -2y =11 X Y.
a)4X 5y_3; by 27371
XY= 5x -8y = 3
x+y\/—=0 (2—«/§)x—3y:2+5«/§
a) : b) .
x5+3y:1—x/§ 4x+y:4—2\/§
LuyOn tEp
Xx+3y =1

Gifi h0 ph--ng trnh trong mci tr-éng hTp sau :

(a2 + 1)x + 6y = 2a

a)a=-1; b)a=0; c)a=1.
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Gifli ¢, c h0 ph--ng trxnh sau b»ng ph--ng ph_p th0 (c_c bpi 16 vu 17) :

X 2
3X - =5 3xX+5y =1 ==
2) 5X+)2/ _p0 D 2X y_ g’ 0y 3 :
XTey= X=Y= x+y=-10=0
g 2oyEEL o x-22y =B (2 -Dx-y=+2

x+y\/§:\/§ ’ x2+y:1—\/E;C) x+(\/§+1)y=1

a) X,c @nh c,c h sé a vp b, bilt rsng hO ph--ng trnh
2X + by = -4
bx —ay = -5
ca nghiOm Ip (1 ; -2).
b) Cong hai nh- vEy, nu hd ph--ng trinh ca nghidm Iy (v2 - 1 ;+/2).

Bi0t r»ng : 8a thac P(x) chia h0t cho ®a thgc x — a khi v chf khi P(a) = 0.
H-y txm ¢, c gi, trb cfia m v n sao cho ®a thgc sau ®ang théi chia h0t cho
X+1vux-3:

P(x) = mx® + (m - 2)x2 - (3n - 5)x - 4n.

84. GiTi hO ph—=ng trnh b»ng
ph—-ng ph_p céng ®i sé

Ta ®- bi0t, muén gifi mét h0 ph--ng trxnh hai En, ta ttm c_ch quy v0
vilc gifi ph--ng trinh mét En. Moc ®/ch ®3 cong ca th0 ®1t ®-Tc b»ng
c.ch ,p déng quy t%c sau gai Iy quy t%c céng @i se.

Quy t¥%c céng ®1i se

Quy t¥%c céng @i sé ding ®0 biOn ®zi mét h0 ph--ng trxnh thunh h0
ph--=ng trxnh t--ng ®--ng. Quy t¥c céng ®1i sé gam hai b-ic sau :

B-ic 1. Céng hay trd tdng v0 hai ph--ng trsnh cfia h0 ph--ng tranh @-
cho ®0 ®-Tc mét ph--ng trxnh mfi.

B-ic 2. DTng ph--ng trsnh mii Ey thay th0 cho mét trong hai ph--ng
trxnh ciia hO (v gi+ nguy2n ph--ng trxnh kia).



Vi dé 1. Xbt h0 ph--ng trnh
2x -y =1
(1 -
X+y=2
Ta _p dong quy t%c céng ®2i sé ®0 bidn ®=i h0 (1) nh- sau :
B-ic 1. Céng tdng v0 hai ph--ng trxnh cfia (1), ta ®-Tc ph--ng trxnh
(2x-y) + (x+y) =3 hay 3x = 3.
B-ic 2. D¥ng ph--ng trinh mii @4 thay thO cho ph--ng trxnh thg nhEt,
., 33X =3 .
ta ®-Tc h0 X ; hokc thay thO cho ph--ng trxnh thg hai, ta ®-Tc
X+y=2
2x -y =1
3x=3

h0

Ap dong quy t%c ceng @i se ®0 bi0n ®zi hO (1), nh-ng & b-ic 1, h-y trd
tong v0 hai ph--ng trsnh ciia hO (1) v vit ra ¢, c h0 ph--ng trinh mii
thu ®-Tc.

- Sau @0y, ta sT txm c_ch sd dong quy tic céng ®1i s¢ ®0 gifi hO hai
ph--ng trxnh bEc nhEt hai En. C_ch lym @& gai Ip gifi h0 ph--ng trnh
b»ng ph--ng ph_p céng @i se.

. p déng
1) Tr-éng hTp the nhEt
(C.c h0 sé ciia cing mét En nyo @& trong hai ph--ng trxnh b»ng nhau
hokc ®eéi nhau).
Vi dé 2. Xbt h0 ph--ng trnh
(an 2X +y = 3.
X-y=6
C.c h0 sé cfia y trong hai ph--ng trxnh cfia h0 (11) c& ®%c ®i0m g ?
T6 ®kc ®i0m @4, ta ca th0 gifi h0 (11) nh- sau :
Céng toéng v0 hai ph—--ng trxnh cfia h0 (11), ta ®-Tc

3X=9 « x=3.
Do ®a
3x=9 Xx=3 X =3
(”)@ A d = .
X-y=6 X-y=6 y=-3

VEy h0 ph--ng trxnh c& nghidm duy nhEt (x ; y) = (3 ; -3).
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Vi dé 3. Xbt h0 ph--ng trnh

2x+2y =9

(I -3y = 4

a) N2u nhEn xPt v0 ¢ ¢ h0 sé cfia x trong hai ph—-ng trnh ciia h0 (111).

b) Ap dong quy t%c céng @i s, h-y gifi h0 (111) b»ng c_ch tré tdng v0
hai ph--ng trxnh ciia (I11).

2) Tr—éng h1p thg hai

(C,c hO0 sé ciia crng mét En trong hai ph--ng trinh kh«ng b»ng nhau vy
kh«ng ®ei nhau).

Vi do 4. Xpt hO ph--ng trnh

3X+2y =7

v .
(V) 2X +3y =3

Ta sl tm ¢, ch bi0n ®=zi ®0 ®-a h0 (1V) v0 tr-éng hTp thg nhEt. Muén
vEy, nhén hai v0 cfia ph--ng trxnh thg nhEt vii 2 vy hai v0 cfia ph--ng
trnh thg hai vii 3, ta c& h0 t--ng ®--ng :

6x +4y =14
6X+9y =9

Gifi ti0p h0 (1V) b»ng ph--ng ph_p ®- n2u & tr-éng hTp thg nhEt.
Nay mét ¢_ch kh_c ® ®-a h0 ph--ng trxnh (1V) v0 tr-éng hTp thg nhEt ?

(V) =

Tam t%t ¢_ch gifi h0 ph—-ng trxnh b»ng ph—-ng ph_p céng ®1i sé

1) Nhén hai v0 cfia m¢i ph—--ng trxnh vii mét sé thich hTp (n0u cCn) sao
cho c¢,c h0 sé cfia mét En nuo ®& trong hai ph--ng trxnh cfia h0 b»ng
nhau hokc ®ei nhau.

2) . p dong quy t%c céng i sé ®0 ®-Tc h0 ph—-ng trxnh mii, trong @& ca
mét ph--ng trsnh my hO sé cfia mét trong hai En b»ng 0 (tec Iy ph--ng
tranh mét En).

3) Gifi ph--ng trnh mét En vda thu ®-Tc rai suy ra nghidm cfa h0
®- cho.



20.

21.

22

23.

24.

25.

26.

Bui tEp

Gifi ¢, c h0 ph--ng trxnh sau b»ng ph--ng ph_p céng ®%i sé :

+vy = + = + =
2) 3xy3; b) 2X + 5y 8; C4x 3y 6;
2X -y =17 2x -3y =0 2Xx+y =4
d) 2Xx+3y = -2 . 0,3x + 0,5y =3
3x -2y =-3° 1,5x -2y =1,5
) x2-3y=1 ) 5X\/3 +y = 22
2x+y2 = -2 xJ6-yV2 =2
LuyOn tEp
. Gifi ¢, c h0 ph--ng trxnh sau b»ng ph--ng ph,p céng @i sé :
Bxrzy=4. ) x-3y=il Q 3x -2y =10
6x -3y = -7 —4x+6y =5’ X_gyzgl'
3 3
Gifi h0 ph--ng trnh sau :
L+V2)x+(@1-V2)y =5
L+V2)x+@+V2)y =3
Gifi c,c hO ph--ng trnh :
2(x+y)+3(x-y)=4 b) 2(x-2)+31+y)=-2
(X+y)+2(x-y)=5 3(x-2)-21+y)=-3

Ta bi0t r»ng : Mét ®a thac b»ng ®a thgc 0 khi v chd khi tEt cf ¢, c h0 sé
cfia nd b»ng 0. H-y tim c¢_c gi, trb cia m v n ®0 ®a thec sau (vii bidn sé
X) b»ng ®a thagc O :

P(X) =(Bm-5n+ 1)x + (4m - n - 10).
X,c ®nh a vy b ® @4 thp cfia hym sé y = ax + b ®i qua hai ®0m A vy B
trong mgi tr-éng hTp sau :
a) A(2; -2) vuB(-1;3); b) A(-4;-2) vuB(2;1);
) A(3; -1) uB(-3;2); d) A(~3 ;2) vuB(0; 2).
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27.

20

B»ng c,ch ®Ft En pho (theo h-ing dEn), ®-a c,c h0 ph--ng trxnh sau v0
dng h0 hai ph--ng trinh bEc nhEt hai En rdi gifi :

1.1,

X .

a) 3 y . H-ing dEn. §Etu:%,v:1;
_+£:5 y
Xy
XEZ-I-yilz2 1 1

b) L . H—|nngn.§%Etu=)(_2,v=y_1
x-2 y-1

§5. GiTli bui to_n b»ng c_ch IEp hO ph—-ng trinh

H-y nh¥%c 1%i c_c b-Tc gifi byi to_n b»ng ¢_ch IEp ph--ng trnh.

80 gifi bui to,n b»ng c,ch IEp h0 ph--ng trinh, chong ta cong lum
t--ng tu.

Vi do 1. Txm sé tu nhi2n ca hai ch+ sé, bi0t r»ng hai ICn ch+ sé hung ®-n
vb Iin h=n ch+ s& hung chéc 1 ®-n vk, v nOu vilt hai ch+ sé Ey theo thg
tu ng-Tc I1%i thx ®-Tc mét se mii (ca hai ch+ se) bb h-n sé c6 27 ®-n vb.

C_ch gifi

Trong byi to,n tren, ta thEy ca hai ®%i I-Tng ch-a bilt Iy ch+ s& hung
chdc vp ch+ sé hung ®-n vb cfia sé cCn txm. Theo gif thidt, khi vilt hai
ch+ sé Ey theo thg t0 ng-Tc I%i, ta vEn ®-Tc mét sé ca hai ch+ sé. 8i0u @4
cheng ta r»ng cf hai ch+ sé Ey ®0u phfi kh,c 0.

VEy ta ca th0 gifi bpi to_n ®- cho nh- sau :

Gai ch+ sé hung chdc cfia sé cCn txm I x, ch+ sé hung ®-n vb lp y. §ilu
kiOn cfia En Iy : X vty ln nh+ng sé nguy2n, 0 < x < 9 vu 0 <y < 9. Khi @3,
sé cCn txm Iy 10x + y. Khi vilt hai ch+ sé theo thg tu ng-Tc 1%, ta ®-Tc sé
10y + x.

Theo ®i0u kiOn ®Cu, ta cd : 2y - x = 1 hay -=x + 2y = 1.



Theo ®i0u ki0n sau, ta ¢ : (10x +y) — (10y + X) = 27 < 9x - Qy = 27
hay x -y = 3.

T ®4, ta cd hO ph--ng trxnh
-Xx+2y=1

0 X- y=3

Gifi hO ph--ng trxnh (1) vy trq 1€i byi to,n ®- cho.

Vi db 2. Mét chilc xe tfi ®i t6 TP.H& ChY Minh ®n TP. CCn Th-, qu-ng
®-éng dpi 189 km. Sau khi xe tfi xuEt ph,t 1 gié, mét chiOc xe kh,ch
b%t ®Cu ®i t6 TP. CCn Th- v0 TP. H& ChY Minh vy gfp xe tfi sau khi ®-
®i ®-Tc 1 gié 48 phot. TYnh vEn téc cfia mci xe, bilt r»ng mci gié xe
kh,ch ®i nhanh h-n xe tfi 13 km.

C,ch gifi

T6 gif thilt cfia byi to_n, ta thEy khi hai xe g£p nhau thx :
- Théi gian xe kh_ ch ®- ®i lu 1 gié 48 phot, tac Iy % gié.

- Théi gian xe tfi ®- ®i Iy 1 gié + g gié = % gié (vx xe tfi khéi hunh
tr-ic xe kh, ch 1 gié).

Gai VEn téc ciia xe tfi lu x (km/h) vu vEn téc cia xe kh_ch Iy y (km/h).
8i0u ki0n cfia En Iy x v y I nh+ng sé d--ng.

Ta ti0p tdc gifi bpi to,n npy b»ng ¢ ch thic hibn ¢_c holt ®éng sau :

LEp ph--ng trxnh bilu thb gif thilt : Mci gié, xe kh_ch ®i nhanh h-n xe
tfi 13 km.

Vi0t ¢ ¢ biOu thec chga En bilu tht qu-ng ®-&ng m¢i xe ®i ®-Tc, tinh ®0n
khi hai xe g£p nhau. T8 ®& suy ra ph--ng trxnh biu thb gi{ thilt qu-ng
®-&ng t6 TP. H& ChY Minh @n TP. CCn Th- dyi 189 km.

Gifli h0 hai ph--ng trxnh thu ®-Tc trong vp rai trq 1&i byi to_n.
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28.

29.

30.

22

Bui tEp

Txm hai sé t0 nhi2n, bi0t r»ng teng cfia chéng b»ng 1006 viu nlu IEy sé
Iin chia cho sé nha thx ®-Tc th--ng Iy 2 vy sé d- lu 124.

Gifi byi to,n c& sau :
Quyt, cam m-£&i by quf t—-i
8em chia cho mét tr'm ng-é&i crng vui.
Chia ba mci quf quyt rai
CRBn cam mc¢i quf chia m-€i vba xinh.
Tr'm ng-&i, tr"m mi0ng ngét lunh.
Quyt, cam mgi loi tinh runh Iy bao ?

Mét «t« ®i td A vy di @nh ®0n B 16c 12 gié tr-a. NOu xe chy vii vEn téc
35 km/h thx sT ®n B chEm 2 gié so vii di @nh. NOu xe chty vii vEn téc
50 km/h thx sT ®n B sim 1 gié so vii du @nh. Tnh ®é dui qu-ng ®-éng
AB vi théi ®i0m xuEt ph,t cfia «t« t2i A,

86. GiTi bui to_n b»ng c_ch IEp hO ph—--ng trinh
(TiOp theo)

VY d6 3. Hai ®éi c«ng nhén cing lym mét ®otn ®-&ng trong 24 nguy thx
xong. Mci ngpy, ph¢n vi0c ®éi A lum ®-Tc nhiOu gEp r-1i ®éi B. Hai nOu
lum mét mxnh thx m¢i ®éi lum xong ®1n ®-€éng ®a trong bao 10u ?
C.chgifi

T6 gif thi0t hai ®éi crTng Iym trong 24 nguy thx xong cf ®oin ®-éng (Vi
®-Tc xem Iy xong 1 c«ng vi0c), ta suy ra trong mét nguy hai ®éi Iym
chung ®-Tc 2—14 (c«ng vi0c). T-=ng tU, sé phCn c«ng vidc myu mgi ®éi lym
®-Tc trong mét ngpy v s& ngpy cgn thilt ®0 ®éi ®& hopn thunh c«ng vilc
I hai ®i I-Tng t0 10 nghbch (trong bpi to,n nyy, ta hiOu "sé nguy" Iy mét
®1i I-Tng kh«ng nhEt thilt phfi nguy2n).

VEy ta ca th0 gifi bpi to_n nh- sau :

Gai x Iy sé nguy ®0 ®éi A lum mét mxnh hopn thunh topn bé c«ng vilc ;

y I sé nguy ®0 ®éi B lum mét mxnh hopn thpnh toun bé c«ng vidc. §iou
kiOn cfia En Iy x v y lp nh+ng sé d--ng.
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31.

32.

Mgi ngpy, ®éi A luym ®-Tc % (c«ng viOc), ®éi B lym ®-Tc % (c«ng viOc).

Do mgi ngpy, ph¢n vilc ®éi A Iym @-Tc nhiOu gEp r-ii ®éi B n2n ta ca
- 1_4951

ph--ng trxnh < 1,5 y hay

1)
Hai ®éi lum chung trong 24 nguy thx xong c«ng viOc n¥n mg¢i ngpy hai

1_3,
X 2

< |

®éi cTng lum thx ®-Tc i (c«ng vilc). Ta c& ph--ng trnh

1,1_1

X'y~ @)
TS (1) vu (2), ta c& hO ph—-ng trnh

A1
y
L
24

(I

+
<[k plw

X|k X[

Gifli hO ph--ng trinh (I1) brng c_ch @&t En phd u = % Ly = % FAi try
I€i bpi to,n ®- cho.

H-y gifli bpi to_n tran b»ng c_ch kh_c (gai x Iy s& phCn c«ng viOc lum
trong mét nguy cfia ®éi A ; y Iy sé phCn c«ng viOc Ium trong mét nguy
cfia ®¢éi B). Em c& nhEn xBt gx v0 ¢, ch gifi nuy ?

Bui tEp
Tinh ®é dui hai cinh géc vu«ng cfia mét tam gi_c vu«ng, bidt r»ng nOu
t'ng mci ctnh 12n 3 cm thx didn tich tam gi_c ®& sT t"ng tham 36 cm?,
vy nOu mét ctnh gifm ®i 2 cm, cinh kia gifm ®i 4 cm thx di0n tich cha
tam gi,c gifm ®i 26 cm?.

Hai vRi n-ic c¢ing chfy viuo mét b0 n-ic c¢in (kh«ng cd n-ic) thx sau
4% gié ®Cy b0. NOu 16¢c ®Cu chi mé vRi thg nhEt vp 9 gié sau mii mé
th®m vRi thg hai thx sau g gié n+a mii ®Cy b0. Hai ndu ngay td ®Cu chf
mé vRi thg hai thx sau bao 16u mii ®Cy b0 ?
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33.

34.

35.

36.

37.

38.

24

Hai ng-@i thT crng lpm mét c«ng vilc trong 16 gié thx xong. NOu ng-éi
thg nhEt lum 3 gié vu ng-&i thg hai lum 6 gié thx chi hopn thunh @-Tc
25% c«ng vilc. Hai nOu Ipm ri#ng thx mgi ng—@&i hopn thunh c«ng vidc ®a
trong bao 10u ?

LuyOn tEp

Nhy Lan cd mét mfnh v-én trang rau cfi b¥%p. V-én ®-Tc ®,nh thunh
nhiOu luéng, mg¢i luéng trdng cing mét sé cOy cfi b%p. Lan tinh r»ng :
NOu t"ng th®m 8 luéng rau, nh-ng mci luéng trang Yt ®i 3 cOy thx sé cOy
topn v-én it ®i 54 cOy. NOu gifm ®i 4 luéng, nh-ng mci luéng trang t"'ng
th@m 2 cOy thx sé rau topn v-én sI t'ng thdm 32 cOy. Hai v-én nhp Lan
trang bao nhi2u cOy rau cfi b%p ?

(Bui to,n c& En 8¢). Sé tiOn mua 9 quf thanh y2n vy 8 quf t, o réng th-m
I 107 rupi. Sé tion mua 7 quf thanh y2n v 7 qu t,o réng th-m Iy 91 rupi.
Hai gi, mc¢i quf thanh y2n vy m¢i quy t, o rong th-m Ip bao nhi2u rupi ?

8i0m sé trung bxnh ciia mét vEn ®éng vi2n b%n song sau 100 ICn b¥n Iy

8,69 ®i0m. KOt quf co th0 ®-Tc ghi trong bfing sau, trong ®& c& hai « bp
mé kh«ng ®&c ®-Tc (®_nh dEu *) :

8i0m sé cfia mgi ICn b¥n 10 9 8 7 6

Se IGn b¥n 25 42 * 15 *

Em h-y txm I%i c,c sé trong hai « ®&.

Hai vEt chuyOn ®éng ®0u tran mét ®-éng trRn ®-éng kinh 20 cm, xukt
ph_t cTng mét 16c, td cing mét ®i0m. NOu chuyOn ®éng cing chilu thx
co 20 giGy chong I1ti gp nhau. NOu chuyOn ®éng ng-Tc chilu thx co
4 giGy chong I%i gkp nhau. TYnh vEn téc cfia mgi vEt.

NOu hai vRi n-fc cTng chfy vpo mét b0 n-ic ctn (kh«ng ca n-ic) thx b0
sT ®Cy trong 1 gié 20 phot. NOu mé vRi thg nhEt trong 10 phét v vRi thg
hai trong 12 phot thx chi ®@-Tc % b0 n-ic. Hai ndu mé ridng téng vRi thx

théi gian ®0 mci vRi chfy @Cy b0 Iy bao nhidu ?



39.

Mét ng—-&i mua hai loti hung vu phi tr{ teng céng 2,17 tridu ®ang, k0 cf
thu0 gi, trb gia t'ng (VAT) vii mgc 10% ®¢i vii loti hung thg nhEt vy 8%
®ei vii loi hung thg hai. NOu thu0 VAT Iy 9% ®¢i vii c{ hai loti hung
thx ng-&i ®a ph{i tr{ teng céng 2,18 tridu ®&ng. Hai ndu kh«ng k0 thul
VAT thx ng-&i ®4 phfi tr{ bao nhi2u tiOn cho mgi lo%i hung ?

an tEp ch—--ng lll
COu hai

+y=3 i \
y g btn C-éng kOt luEn r»ng hO ph--ng trxnh ca

Sau khi gifi hO

hai nghidm : x = 2 vu y = 1. Theo em ®i0u @3 ®dng hay sai ? NOu sai thx
phfli ph_t bidu th0 npo cho ®ng ?

Dua vio minh hot hnh hac (xBt vb trf t--ng ®&i cfia hai ®-éng th¥ng x_c
®nh béi hai ph--ng tranh trong h0), em h-y gifi thich c_c kOt uEn sau :

. ax+by=c
HO ph--ng trnh Y=C (@ b,c a, b, ckh.co)
ax+by=_c
. C4 ve sé nghibm nfu & = E =L
a b c
. Ve nghiomnou & = 2 2 .
J a b ¢’

- C& mét nghidm duy nhEt n0u % # g

Khi gifi mét h0 ph—--ng trnh bEc nhEt hai En, ta biOn ®&i h0 ph--ng trinh
®3 ®0 ®-Tc mét h0 ph--ng trxnh mii t--ng ®--ng, trong ®4 cid mét
ph--ng trsnh mét En. C& th0 n&i gx vO sé nghidm cfia h0 ®- cho nlu
ph--ng trxnh mét En @4 :

a) Ve« nghidm ?

b) Ca v« sé nghiOm ?
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Tam t%t ¢ _c kiOn thgc cCn nht
Ph--ng trxnh bEc nhEt hai En x v y ¢ ding ax + by = ¢, trong ®4 a, b
vic lpc,csé ®- bilt viiaz0hokc b 2 0.
Ph--ng trnh bEc nhEt hai En ax + by = ¢ lu«n c& v« sé nghiOm.
Trong mkt phing tol ®é, tEp nghidm cfia nd ®-Tc bidu diOn béi
®—-éng th¥ng ax + by = c.
Gifi h0 hai ph--ng trxnh bEc nhEt hai En b»ng ph--ng ph_p th0 :
a) DTng quy t%c th0 bidn @i hO ph--ng trnh ®- cho @0 ®-Tc mét h0
ph--ng trxnh mii, trong ®4 c& mét ph--ng trxnh mét En.
b) Gifli ph--ng trxnh mét En vda ca rai suy ra nghidm cfia h0 ®- cho.
Gifi h0 hai ph--ng trnh bEc nhEt hai En b»ng ph--ng ph,p céng
®tise:
a) Nhon hai v0 cfia m¢i ph--ng trnh vii mét sé thich hTp (nOu cCn)
sao cho ¢, c h0 sé cfia cTng mét En npo ®4 trong hai ph--ng trnh chia
hO I b»ng nhau hokc ®&i nhau.

b) . p déng quy thc céng ®1i sé ®0 ®@-Tc mét h0 ph--ng trxnh mii,
trong ®a mét ph—--ng trnh cd h0 sé ciia mét trong hai En b»ng 0 (tec
Iy ph-=ng trxnh mét En).

¢) Gifi ph--ng trxnh mét En vda ca réi suy ra nghidm cfia h0 ®- cho.
Gifi byi to,n b»ng ¢_ch IEp h0 ph--ng trxnh.

B-ic 1. LEp hO ph--ng trnh :

—Chaén hai En vp ®£t ®i0u kiOn thich hTp cho chong.

- BiOu di0n ¢ c @i I-Tng ch-a bilt theo ¢, c En vy c_c ®2i I-Tng ®- bilt.
- LEp hai ph--ng trxnh bilu th> méi quan hO0 gi+a c_c ®i I-Tng.

B-1c 2. Gifi hO hai ph--ng trxnh nai tran.

B-ic 3. Tr{ I&i : KiOm tra xem trong c,c nghiOm cfia h0 ph--ng trxnh,
nghiOm npo thich hTp vii byi to,_n vy kOt luEn.



40.

41.

42.

43.

44,

45.

46.

Bui tEp
Gifi ¢, ¢ h0 ph--ng trnh sau v minh hot hxnh héc k0t quf txm @-Tc :

2X +5y =2 _ 3 1
0,2x + 0,1y = 0,3 “x-y==
a) 2 o 3 _y . ¢ 2X7YT7.
§x+y-1 X+y=5 3x -2y =1
Gifi c,c hO ph--ng trnh sau :
2X y _
xV5-@+By=1 ) x+1+y+1_\/E
L-B)x+yfB=1 X %y
x+1 y+1
H-ing dEn cOu b) : &t En pho.
Gifi o ph--ng trmh Y. ™4 i tr-éng hi
ifi h0 ph--ng trn rong mgi tr-éng hTp sau :
4x—m2y:2\/§
aym= —/2; bym=+/2; c)m=1.

Hai ng-&i & hai ®a ®i0m A vy B ¢ ch nhau 3,6 km, khéi hunh crng mét
l6¢, ®i ng-Tc chiOu nhau vy gkp nhau é mét ®a ®idm c ch A Iu 2 km.
NOu cf hai cTng gi+ nguy2n vEn téc nh- tr-éng hTp tr@n, nh-ng ng-éi ®i
chEm h-n xuEt ph,t tr-ic ng-&i kia 6 phot thx ha sT gkp nhau & chinh
gi+a qu-ng ®@-éng. Tinh vEn téc cfia mgi ng-éi.

Mét vEt ca khei I-Tng 124 g vy th0 tich 15 cm® Iy hip kim cfia ®@ang v KTm.
Tnh xem trong ®4 c& bao nhi2u gam ®ang vy bao nhi2u gam kIm, bi0t
r»ng cg 89 g ®&ng thx ca thO tich Iy 10 cm® v 7 g Kim ¢ tho tich Iy 1 cm®.

Hai ®éi x0y dung luym chung mét c«ng viOc vi di ®nh hopn thunh trong
12 nguy. Nh-ng khi Iym chung ®-Tc 8 nguy thx ®éi | ®-Tc ®i0u ®éng @i
lum viOc kh_c. Tuy chf cBn mét mxnh ®¢éi Il lum viOc, nh-ng do cfi ti0n
c.ch lum, n"ng sukt cfia ®éi Il t'ng gEp ®«i, n®n h& ®- lum xong phCn
vilc cBn 1% trong 3,5 ngpy. Hai vii n"ng sutt ban ®Cu, ndu mci ®éi lum
mét mxnh thx ph{i lum trong bao nhi2u ngpy mii xong c«ng viOc tran ?

N"'m ngo. i, hai ®-n vb sn xuEt n«ng nghilp thu hotch ®-Tc 720 tEn thac.
N"m nay, ®-n vb thg nhEt Iym v-Tt mgc 15%, ®-n vb thg hai lpm v-Tt

m@c 12% so vii n"'m ngo,i. Do ®a c{ hai ®-n vb thu holch ®-Tc 819 tEn
thac. Hai m¢i n"m, mgi ®-n vb thu ho'ch ®-Tc bao nhi2u tEn thac ?
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Ch--ng IV -hum sey = ax? (a# 0).

28

ph—=ng trxnh bEc hai mét En

Ta ®- hac hum sé bEc nhEt v ph--ng trxnh bEc nhEt. Trong ch--~ng npy,
ta sl hac hum sé y = ax® (a# 0) vy ph--ng trxnh bEc hai. Qua @4, ta thEy
r»ng chong ca nhiOu gng dong trong thuc tion.

§1. Hum sé y = ax* (a # 0)

Vi dé mé ®Cu

T ®Inh th p nghing
Pi-da (Pisa), & I-ta-li-a,
Ga-li-12 (G. Gallilei) @-
th] hai quf cCu b»ng chx
ca trang I-Tng kh,c nhau
®0 lum thf nghiOm nghian
cou chuyOn ®éng cha
mét VEt r-i ti do. ©ng
kh“ng @nh r»ng, Kkhi
mét VEt r-i ti do (kh«ng
kO ®@n sec cfn cfia
kh«ng khf), vEn téc cfia

nd t'ng dén vy kh«ng Q
phé thuéc vpo trang
I-Tng cfia VEt. Qu-ng
®-éng chuyOn ®éng s
cfia nd ®-Tc bidu di0n
gCn ®Gng béi c«ng thac s(t)=?

S= 5t2,
trong ®4 t Iy théi gian tinh b»ng gidy, s tinh by»ng mbt.

Theo c«ng thgc npy, mei gi, trp ciia t x,_c @nh mét gi, trp t--ng gng duy
nhEt cfa s.



Ch¥ng hn, bfng sau @0y biOu thp vyi ckp gi, trb t--ng eng ciia t vy s.

t 1 2 3 4
S 5 20 45 80

C«ng thgc s = 5t2 hiOu thp mét hum se ca dingy = ax? (@a#0).
BOy gié, ta xbt tinh chEt cfia ¢_c hum sé nh- thO.

Tinh chEt cfia hum sé y = ax? (a # 0)

XDt hai hum sé sau :

y= 2%° VLY = —2x°.

&i0n vpo nh+ng « tréng ¢_c gi, trb t--ng @ng cfia y trong hai bfng sau :

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y = 2x° 18 8

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y:—2x2 -18 -8

8ei vii hum sé y = 2x%, nhé bing c_c gi, trb vda tinh ®-Tc, h-y cho bilt :
- Khi x t"ng nh—-ng lu«n lu«n ©m thx gi trb t--ng @ng cfa y t"'ng hay gifm.
— Khi x t'ng nh-ng lu«n lu«n d--ng thx gi, trb t--ng gng ciia y t 'ng hay gifm.
NhEn xBt t--ng t0 ®&i vii hum se y = —2x°.

Teng qu,t, humse y = ax? (a # 0) x,c ®nh vii mai gi, trp cfia x thuéc R

Vit ng-&i ta chgng minh ®-Tc na ci tinh chEt sau @0y.

TYnh chEt
NOu a > 0 thx hum sé nghbch biOn khi x < 0 v ®&ng bi0n khi x > 0.
NOu a < 0 thx hum sé ®ang bi0n khi x < 0 v nghbch biln khi x > 0.
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§ei vii hum sé y = 2x%, khi x # 0 gi, trb cfia y d--ng hay ©m ? Khi x = 0
thx sao ?

Cong hai t--ng ti ®&i vii hum s y = —2x°.

NhEn xbt

NOu a > 0 thxy > 0 vii méi x # 0 ; y = 0 khi x = 0. Gi, trb nha nhEt cfia
hum se lpuy = 0.

NOu a < 0thxy <0 viimaix#0;y=0khix=0.Gi, trb Iin nhEt cfia
hum se Ipy = 0.

Cho hai humse y = %xz VUY = - %xz. Tinh c_c gi, trb t--ng @ng cfia y

r&i ®i0n vjo c_c « tréng t--ng gng é hai bfing sau ; kidm nghidm I%i nhEn
xbt nai tran :

-3 (-2 |-1,01]2]|3

Bui tEp
DiOn tich S cfia henh trRn ®=Tc tinh béi cang thec S = TR?, trong @4 R Iy b_n
kinh cfia hxnh tri3n.

a) DTng m_y tinh ba t6i, tinh c_c gi, trb cfia S rdi ®i0n vyo ¢ c « tréng
trong bfing sau (1 = 3,14, lum trRn kOt quy ®@0n ch+ sé thEp phén thg hai).

R (cm) 0,57 1,37 2,15 4,09

S = R? (sz)

(Xem bpi ®4c tham vO m_y tinh bé t6i d-ii @0y).



b) NOu b_n kinh t"'ng gEp 3 ICn thx di0n tich t 'ng hay gifm bao nhidu ICn ?
¢) Tinh b_n kinh cfa hnh trRn, lpm trRn kOt quy ®0n ch+ sé thEp phén thg
hai, nOu bilt diOn tich cfia na bsng 79,5 cm?.

Mét VEt r-i & ®é cao so vii mkt ®Et Iy 100 m. Qu-ng @-éng chuyOn ®@éng
s (mBt) ciia VEt r=i pho thuéc vpo théi gian t (gi®y) béi c«ng thac : s = 42,
a) Sau 1 giOy, vEt npy ¢, ch mkt ®Et bao nhi2u mbt ? T--ng td, sau 2 giGy ?
b) Hai sau bao 10u vEt npy ti0p ®Ft ?
Luc F cha gia khi thei vu«ng géac
vio ¢,nh budm t0 10 thuEn vfi
bxnh ph--ng VEn téc v ciia gid, tec

lu F = av? (a I h»ng s&). Bilt rsng
khi vEn téc gid b»ng 2 m/s thx Ilic
t,c ®ng I12n ¢, nh budm cfia mét
con thuyOn b»ng 120 N (Niu-t-n).

a) Tinh h»ng seé a.

b) Hai khi v = 10 m/s thx luc F
b»ng bao nhi?u ? Cing cOu hai
nuy khi v =20 m/s ?

¢) Bilt r»ng ¢, nh bu&m chi ca thO chhu @-Tc mét ,p lic tei @a Iy 12 000 N,
hai con thuyOn ca thO ®i ®-Tc trong gid b-o vii vEn téc gid 90 km/h
hay kh«ng ?

i {7/ C&thO em ch—a bilt ?

C.ch ®y h-n 400 n"'m, Ga-li-I2 (G. Gallilei 1564 - 1642), nhu thi#n v'n hac, nhu
tri0t hac ng-&i I-ta-li-a ®- lpm nh+ng thi nghidm ®o vEn téc vEt r-i. Ngpy 24-1-1590,
«ng drng hai quf cCu b»ng chx, quf nuy nfng gEp 10 ICn quy kia vy cho r-i
crng mét l6c td ®Inh th_p nghing. KOt quf nhidu ICn cho thEy hai qu{ cCu ®0u
chim ®Et cing mét I6¢c. mng ®- chgng minh r»ng VEn téc ciia vEt r-i kh«ng pho
thuéc vpo trang I-Tng cfia nd (nOu kh«ng kO ®0n sgc cn cAa kh«ng khY), qu-ng
®-éng chuyOn ®éng cfia VEt r-i td do t 10 thuEn vii binh ph--ng cfia théi gian.
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Ga-li-12 ®- Ilum ra kinh thi#n v''n ®) quan s_t bCu
tréi. mng chéng 1% luEn thuy0t ciia Pt«-I2-m2 cho
r»ng Tr.i 8Et Iy trung tom cfia vo trd vu ®ang y2n,
mai hunh tinh ®0u quay quanh Tr_i §Et. ©ng fing
hé quan ®iOm cfia C«-pBc-nich coi MEt Tréi Iy trung
tom, Tr,i 8Et vy ¢, ¢ hunh tinh kh ¢ nh- sao Méc,
sao Tha, sao Thu(, sao Hof, sao Kim, ®u quay
quanh MAt Tréi. Quan ®iOm npy tr_i vii quan ®Om
cfia nhy thé Thi2n Choa gi o hai bEy gié. Vx IT
®3, «ng ®- b top _n cfia gi_ o héi xo téi. MEc dT bp
c-ing bgc phYi tuy®n bé t6 ba quan ®Om cha
minh, nh—-ng ngay sau khi top tuy2n ph1t, «ng vEn
kau I2n r»ng : "Nh-ng dT sao Tr_i 8Et VEn quay".

G. Gallilei

Bui ®4ac tham

DTNng m_y tYnh ba tdi CASIO fx - 220
®0 tYnh gi_ trb cia biOu thec
Vi do 1. Tinh gi, trb cfia biu thec A = 3x% - 3,5x + 2 vii x = 4,13.
C.ch 1. Thay x = 4,13 vpo bilu thac :

A=[3][x][4][.][1][s][shiET][x*][-][3][. [s][x]|4]L.][1][8] [+][2]|=]

KOt quf : A = 38,7157,

C.ch 2. Vx sé 4,13 ca tii bén ki tu vp ®-Tc I£p I1%i nhiOu ICn n2n @0 tilt
kiOm thao t_c, ta c& th0 ding phim nhi ®0 1-u n& 1% trong m,y vy
phim gai nhi khi cCn na. Thuc hiOn nh- sau :

A=[4]L.][1][3][min][shiFT][x*][x][3][-][3][. [5][x][MR][+][2][=]

Vi d6 2. NOu phfi tinh nhiOu gi, trp cfia mét @-n thgc mét bidn ca h0 sé
b»ng sé thx cd thO I-u I1i phBp nhOn vii hO sé nuy ®0 ding trong c.c
tr-éng hTp tilp theo. Ch¥ng htn, tinh c_c gi_ trb ciia bidu thec S = TR?,
ViiR=0,61; R =1,53; R =2,49. HO sé cfia ®-n thgc Iy sé m. Ta Iym
nh-sau :
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[sHIFT|[n][x][x J[o J[.|[6][1][sHIFT][x*]|=]

KOt quy S = 1,168986626.

Nhé ¢ hai déu "] x |[x [ trong IGn ®Cu mp m,y ®- I-u I%i thda sé 1t vy dEu x.
Vx thQ, trong hai ICn tinh sau, chd cCn ICn I-Tt nhEp ti0p c,c thda sé cBn
1%i. C6 th0 :

[1][11[5][3][SHIFT|[x?][=] KOt qui S = 7,354154243.
[2][-1[4][9][SHIFT|[x?][=] KOt quf S = 19,47818861.

§2. 84 thy ciia hum sé y = ax? (a # 0)

[ Parabol - mét ®-éng cong tuyOt ®@\p ]

Ta ®- bilt, tran m#t ph¥ng to® ®¢, @& thd cfia hum sé y = f(x) I tEp hTp
c.c ®i0m M(x ; f(x)). 80 x_c ®nh mét ®i0m cfia @4 thb, ta IEy mét gi,
trp cfia x lum hopnh ®é cl3n tung ®é Iy gi, trb t--ng @ng cfia y = f(x).

Vi do 1. 84 thb cfia hum se y = 2x°.

€ 81, ta ca bfng ghi mét sé ckp gi, trP t--ng eng cia X v y :

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y = 2% 18 8 2 0 2 8 18
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Tran mkt phiing tot @¢, IEy c.c ®i0m :

Y
A(-3 : 18), B(-2; 8), C(-1 : 2), O(0 ; 0),
C(1;2),B'(2;8), A(3;18).
) ~ . - Al | 18 A
8a thp cfia hum sé y = 2x° ®i qua c,c
®i0m ®4 vy cd ding nh- hxnh 6. \\ ,’
H-y nhEn xbt mét vui ®&c ®i0m cfia ®& \\ ’l
thp nuy b»ng ¢, ch tr{ I&i ¢, c cOu hai sau \\ I’
(h. 6): \ |
. L , . Bl 8] | /B
- 84 thb n»m & phYa tr@n hay phYa d-ii |
tréc hounh ? \\ /
- Vb tr{ cfia ckp ®i0m A, A' ®&i vii troc \\ /
Oy ? T--ng t0 ®&i vii c,c ckp @i0m B, B' 2 |
vuC,C'? c c .
- 8i0m nyo I ®i0m thEp nhEt cfia @4 thb ? -3-2-10] 11213 X
Vi d6 2. VT @4 the hum se y = —%xz. Hinh 6
Bfing sau cho mét sé gi, trb t--ng @gng cha X Vi y :
X -4 -2 -1 0 1 2 4
1o _ o | -1 N _
y = > X 8 2 > 0 > 2 8
Tran m#kt phiing tot ®¢é IEy ¢ c ®i0m : Yy
1 -4-3-2-10] 12 34 X
M(-4 ; -8), N(-2 ; -2), P(—l;——), PF | WP "
. 2 Ny -2
00;0), Pli-2), N2 -2) /R
M'(4 ; -8), rdi ICn I-Tt néi chong / \
4 =TC mét B—a - / \
®0 ®@-Tc mét ®-€éng cong nh- hxnh 7. v 8 o
NOu IEy @-Tc cung nhiOu ®i0m nh- / \
th0 thx cung d0 vT chinh x_c @& the.
NhEn xbt mét vpui ®%c @i0m cfia ®4 thp Hxnh 7

Vi rét ra nh+ng kOt luEn, t--ng t0 nh- ®- lpm ®&i vii hum s¢ y = 2%°.

Teng qu.t, ta cd nhEn xBt sau @Cy.




NhEn xbt

8athhciahumséy = ax’ (@ # 0) Iy mét ®-éng cong ®i qua géc to* @é
VU nhEn tréc Oy lum tréc ®ei xgng. §-éng cong ®& ®-Tc gai Iy mét
parabol vii ®nh O.

NOu a > 0 thx ®& thb n»m phia tran tréc hounh, O Ip ®i0m thEp nhEt
cfia ®a thb.

NOu a < 0 thx ®& thb n»m phYa d-fi troc hopnh, O lp ®i0m cao nhEt
cfia ®a thp.

Cho humse y = —%xz.

a) Tr2n @& thp cfia hum sé npy, x, ¢ ®nh ®idm D c& hopnh ®é b»ng 3. Txm
tung ®¢ cfia ®i0m D bx»ng hai ¢ ch : b»ng @& thb ; b»ng ¢ ch tinh y vii
X = 3. So s_nh hai kOt quf.

b) Trén R4 thp cfia hpm sé npy, x, ¢ @nh ®i0m c& tung ®é b»ng —5. Ca mEy
®i0m nh- thO ? Kh«ng Ium tinh, h-y -ic |I-Tng gi, trb hounh ®¢ ciia
mci ®i0m.

U Choy

1) Vx®a thby = ax’ (a # 0) lu«n ®i qua géc to ®é vy nhEn troc Oy lum
tréc ®&i xgng n2n khi vI @& thp ciia hum sé nyy, ta chf cCn txm mét sé
®i0m & ban ph{i troc Oy rai IEy ¢, c ®i0m ®&i xgng vii chong qua Oy.
Ch¥ng hn, chi cCn tinh gi, troclay eng vii x =0, x =1, x = 2, x = 3, réi
nhé @%ng thac ax’ = a(—x)z, ta suy ra ngay c,c gi, trb cfia y gng vii c.c

gi, trox=-1,x=-2,x =-3. VI do, ®&i vii humséy = %xz, ta IEp bfng

gi, theng viix=0;x=1;x=2;x =3, rai ®i0n vio nh+ng « tréng
nh+ng gi, trb ®-Tc chf rd béi c,c moi tan :

X -3 -2 -1 0

<
1
w|
X
o

— | Wl |

— W™
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2) 84 thb minh ho® mét c¢_ch triic quan tinh chEt cfia hum sé. Ch¥ng hn :
— 84 thb cfia hum sé y = 2x? cho they : Khi x ©m vy t'ng thx @& thb @i xuéng
(t6 tr_i sang phfi), cheng ta hum sé nghbch bidn. Khi x d-=ng vy t'ng th
®& thb @i 12n (t6 tr_i sang phfi), cheng t4 hym sé ®&ng biln.

- 8a thb cfia humse y = —%xz cho thEy : Khi x @m vy t"ng thx @& th ®i

12n, chgng ta hum sé ®ang biOn. Khi x d--ng vy t'ng thx ®& thd @i xuéng,
cheng t& hum sé nghbch biOn.

Ca thO em ch—a bilt ?

Trong thuc t0, ta th-éng g&p nhiOu hiOn t-Tng,
vEt thO c& hinh ding parabol. Tia n—ic td vRi
phun I2n cao rai r-i xuéng, tr i bang bay t6
chOn cCu thi béng ®, (hokc td vt cfia cCu
thi ten-nit) ®0n khi r-i xuéng mkt ®Et, vich ra
nh+ng ®-&ng cong cd hinh dtng parabol. Khi
ta nbm mét hBn ®,, ®-éng ®i ciia hn ®,
cong ca hinh ding parabol.Tr-éng 8%i héac
B, ch khoa Hu Néi cd mét ceng nhin ra ®-éng
Gifi Phang, na cd h:nh ding parabol vu ng-£éi
ta th-éng gai Iyu "Cang parabol”.

Cang tr-éng
81 h&c B, ch khoa Hu Néi

Bui tEp

4. Chohai hymsé:y = gxz, y = —gxz. §i0n vpo nh+ng « tréng cfia c,c bing
sau rai vI hai ®a thp tran cTng mét m&t phiing to® ®€.

X -2 -1 0 1 2
_ 3.2
Y—ZX
X -2 -1 0 1 2
__3.2
y= 2X

NhEn xbt v0 tinh ®&i xgng cfia hai ® thb ®&i vii troc Ox.
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5. Cho ba humsé :
= %xz;y:xz;y:ZXZ.
a) VT ®4 thb cfia ba hum sé npy trdn crng mét mEt phiing tol ®é.

b) Txm ba ®i0m A, B, C c& cng hopnh ®é x = -1,5 theo thg ti n»m tran
ba ®a thb. X ¢ ®knh tung ®é t--ng gng cfia chéng.

¢) Txm ba ®iQm A', B', C' ca cing hopnh ®€ x = 1,5 theo thg tu n»m trén
ba ®a thb. KiOm tra t/nh ®ei xeng cfia A vu A', Bvu B', Cvu C.

d) Vii m¢i hum sé tren, h-y tim gi, trb cfia x ®) hum sé @4 c& gi, trp nha nhEt.

Bui ®ac tham

VUi c_ch vl parabol

1) V1 parabol y = %xz.

Tran trang vé c& kT dRng, chan e B

khofng c,ch gi+a hai dBng lym ®-n vk 3
®é dui, vI nh+ng ®-éng trRn crng tOm 5
F sao cho b_n kinh cfia chong ICn F
I-Tt b»ng 1, 2, 3,... . §,nh sé thg tu \4 \3 \2 1 / / /
c.c ®-éng trl3n vy c,c dBng nh- hxnh 8.

LEy bét chx ®,nh dEu ¢ c giao ®i0m

cfia ding thg nhEt vii ®-éng trRn ca Henh 8
b.n kinh b»ng 1 ; giao ®i0m cha dRng
thg hai vii ®-éng trRn ci b, n kinh y

b»ng 2 ; ... . Néi c,c giao ®i0m npy vu
trung ®Om O cfia ®*n FI, ta ®1c | e
mét parabol. /
2) VI parabol y = ax® (a # 0), bi0t mét ! /
®i0m kh, ¢ ®i0m O cfia na. PorTTeees -- / 2
Trong mékt phing tol ® Oxy, gif s6 ///
®- bilt ®i0m M(x, ; Yo) kh,c ®i0m O ;/

thuéc parabol y = ax®. G&i P Iy hnh : %

chidu ciia M 12n Ox. LCn I-Tt chiac,c ~ #2210 1 23 4 X
®o01n OP, PM thunh n phCn b»ng nhau
(trong hxnh 9, n = 4). Qua c_c ®i0m
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chia ®1n OP, kT nh+ng ®-&ng th%ng song song vii Oy. N&i O vii c,c
®i0m chia tran PM. & nh sé thg ti ¢, c ®-&ng th¥ng vy c,c ®oln thing
nh- trong hxnh 9. LEy giao ®i0m cfia c,c ckp gdm mét ®-éng thng vy
mét ®on thing crng the ti. N&i c_c giao ®i0m npy, ta ®-Tc mét phCn cha
parabol. LEy tham hxnh ®&i xgng cfia ph¢n nuy qua troc Oy, ta ®-Tc

parabol y = ax?.

LuyOn tEp

Cho humsey =f(x) = X2,
a) V1 ®a th cfia hum sé @4.
b) Tinh ¢ c gi, tro f(-8) ; f(-1,3) ; f(-0,75) ; f(1,5).

c) Dng @& thb @ —ic I-Tng c_c gi, trb (0,5)% ; (-1,5)%; (2,5)°.
d) Ding ®a th> ®0 —ic I-Tng vb tri

: ) y
c.c ®i0m tran tréc hopnh biOu
didn c,c sé /3 ; /7. g
4
Tran mét phing to® ®é (h.10), ca 3
mét ®i0m M thuéc ®4 thp cfia hum 2 v
2 1

sey=ax". !
-4 -3-2/-1]0] 1 2] 3 4] X

a) Txm h0 sé a.

b) 8i0m A(4 ; 4) ca thuéc @& thp Hinh 10

kh«ng ?

¢) H-y tim tham hai ®i0m n+a yi

(khang kO ®i6m O) €0 vT @4 th. .

Bi0t r=ng ®-€ng cong trong hnh 11 Zs--

Iu mét parabol y = ax’, 5|

a) Txm hO sé a. g"

b) Txm tung @ cfia ®i0m thuéc i

parabol cé hopnh ® x = -3, IR
¢) Txm c_c ®i0m thuéc parabol ca e e B e B

tung ®éy = 8. Hinh 11



10.

Cho hai humsey = %xz VLY ==X + 6.

a) VT ®a thp cfia ¢, c hum sé npy trén crng mét mEt phiing tol ®é.
b) Txm to ®é ¢, c giao ®i0m cfia hai ®a thp @4.

Cho hymséy = - 0,75x°. Qua ®4& thb cfia hum sé @4, h-y cho bilt khi x t'ng
t6 —2 ®0n 4 thx gi, trb nh& nhEt vy gi, trb Iin nhEt cfa y Iy bao nhidu ?

{7/ C&thO em ch—a bilt ?

C.c em ®@- nhin thEy nh+ng anten parabol ; nh+ng pha ®In «t«, xe m_y, ®In pin,....
NOu ®%t bang ®1In t1i mét ®iOm thich hTp trong pha thx c_c tia s_ng ®Ep vuo pha
®In rdi phfn x* thunh nh+ng tia song song h-ing ra phia tr-ic. Do ®&, _nh
s,ng tEp trung chibu vO phia tr-ic pha Ium cho ®In s_ng h-n. Trong chiOn
tranh thO gifi ICn thg hai, ng-&i ta ®- ding ®In pha ®0 chiOu s ng giop luc
I-Tng phBng kh«ng b%n m_y bay ®ch bay trong ®*m.

T--ng t0, nh+ng anten parabol giép cho vidc thu, ph_t ¢ c tin hidu ca hidu quy h-n.

Anten parabol
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§3. Ph—-ng tr'nh bEc hai mét En

Bui to,n mé ®Cu

Tran mét thoa ®Et hxnh ch+ nhEt ¢ chiOu dpi Ip 32 m, chiOu réng Ip 24 m,
ng-€i ta ®nh luym mét v-én cOy cfnh cad con ®-éng ®i xung quanh (xem
hnh 12). Hai b0 réng cfia mkt ®-éng Iy bao nhi2u @0 didn tich phCn @Et
cBn I1%i b»ng 560 m?.

80 gifli byi to, n npy, ta géi b0 réng mkt ®-éng Iy x(m), 0 < 2x < 24. Ph¢n
®Et cRn 1%i Iy hxnh ch+ nhEt ¢4 :

\ le 32m S|
ChiOu dyi Iy 32 = 2x (m) ; o I "
ChiOu réng Iy 24 - 2x (m) ; -

Didn tich Iy (32 - 2x)(24 — 2x) (m?). 24m| e T
Theo ®Cu byi ta cd ph--ng trxnh Tx

(32 - ix)(24 — 2x) = 560 o 12
hay X" =28x+52=0.

Ph--ng trxnh x? - 28x + 52 = 0 ®-Tc gai Ip mét ph--ng trxnh bEc hai
mét En.
8bnh nghla
Ph--ng trxnh bEc hai mét En (néi gan Iy ph--ng trnh bEc hai) Iy ph--ng
trxnh cé& dng

ax’ + bx + ¢ =0,
trong ®& x lu En ; a, b, ¢ Iy nh+ng sé cho tr-ic géi lpc_ chOsé vpa 0.
Vi do
a) x? + 50x — 15000 = 0 Iy mét ph--ng trnh bEc hai vii c,.ch0sé a=1,
b =50, ¢ =-15000.
b) - 2x? + 5x = 0 |y mét ph--ng trnh bEc hai viic.ch0sea=-2,b=5,c=0.
c) 2x° - 8 = 0 cong Iy mét ph-=ng trnh bEc hai viic,chOsea=2, b =0,
c=-8.

Trong ¢, ¢ ph--ng trxnh sau, ph—--ng trnh npo Ip ph--ng trxnh bEc hai ?
Chirac c h0 sé a, b, ¢ cfia mgi ph--ng trxnh Ey :



a)x?-4=0; b) x* + 4x* =220 c) 2x° +5x =0
d)4x-5=0; e)—3x2=0.

3.  Métseé vl db vO gifi ph—-ng trxnh bEc hai
VY dd 1. Gifi ph--ng trnh 3x% - 6x = 0.
Gifi. Taci 3x°> -6x =0 X(X-2)=0 =« x=0hokcx-2=0
= X=0hokcx =2

VEy ph--ng trxnh c& hai nghi0m : x; = 0,x, = 2.

Gifi ph--ng trnh 2x% + 5x = 0 b»ng ¢, ch ®%t nhon t6 chung @0 ®-a na
v0 ph--ng trxnh tich.

VI do 2. Gifi ph--ng trinh x2 - 3 = 0.

Gifli. Chuy0n v0 -3 vy ®=i dEu cfia n, ta ®-Tc :

X% = 3,
toc lu x = ++/3.
VEy ph--ng trxnh ¢4 hai nghiOm :
Xl :\/é, X2 = _\/g.
Gifi ph—-=-ng trxnh 3x? -2 =0.
Gifli ph-=ng trxnh (x - 2)2 = ; b»ng c_ch ®i0n vyuo ¢, c che tréng (...)

trong c, ¢ ®%ng thac :
(x—2)2=% e X—2=...= X=...

VEy ph--ng trnh ¢ hai nghiom Iy : x; = ..., X, =....

Gifli ph--ng trnh x* - 4x + 4 = %

Gifli ph--ng trnh x? - 4x = -

N|

Gifli ph--ng trxnh 2x? - 8x = -1.
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11.

12.

42

Dua vyo ¢, ch gifi c,c ph--ng trnh trong B, B, B, ta ca thO thuc hiOn
®Cy ®fi phbp gifi ph--ng trxnh trong v{ do 3 d-Ti @Cy.

Vi dé 3. Gifli ph--ng trnh 2x% - 8x + 1 = 0.

Ta c& th0 gifi nh- sau :
— Chuy0n 1 sang v0 phti : 2x* - 8x = -1.
— Chia hai v0 cho 2, ta ®-Tc X2 - 4x = —%-

- T.ch 4x & v0 tr_i thunh 2.x.2 v th®m vpo hai vO cing mét sé ®0 vO tr i
thunh mét bxnh ph--ng

x> -2x2+[.] = —%+ ]

L poy ]

Ta ®-Tc ph--ng trxnh X2 -2.x2+4=4 —% hay (x - 2) = ;
Suy ra x—2:+\Fhayx 2+ g
VEy ph--ng trxnh c& hai nghiOm : x; = 4+£/E, Xy = 4_£/ﬂ-
Bui tEp
§-a c,c ph--ng trnh sau vO ding ax? + bx + c=Ovpchirac.chisea b, ¢ :
a)5x>+2x=4 - X ; b)gx2+2x—7:3x+%;
c)2x2+x— V3 =3x+1;
d) 2x% + m? = 2(m = 1)x, m Iy mét h»ng sé.
Gifi c,c ph—--ng trnh sau :
a)x°-8=0; b) 5x* -20=0; 0)04x°+1=0;

d) 2x% + \2x =0 ; e) ~0,4x% + 1,2x = 0.



13.

Cho c,c ph--ng trxnh :

a)x2+8x:—2; b)x2+2x:%.
H-y céng vyo hai v0 cfia mgi ph—-ng trinh cng mét sé thich hTp @0 &-Tc
mét ph--ng trxnh my vO tr_ i thunh mét bxnh ph--ng.

14. H-y gifi ph—--ng trxnh

2x? +5x+2=0
theo ¢, ¢ b—ic nh- vi do 3 trong bpi h&c.

84. C«ng thgc nghiOm cfia ph--ng trinh bEc hai

Trong méc nyy, ta sT xBt xem khi npo ph--ng trnh bEc hai ca nghi0m
v txm c«ng thgc nghiOm khi ph—-=ng trxnh c& nghiOm.

C«ng thgc nghiOm
BiOn ®&i ph--ng trinh teng qu,t

ax>+bx +c=0(az0) 1)
theo c,c b-ic nh- khi gifi ph--ng trnh 2x% - 8x+1=06v{do3 (83).
— ChuyOn hng to td do sang vO phfi : ax® + bx = —c.

- Vxa#0, chia hai v cho h0 sé a, ta ca X + gx = —g-

- T.ch hing to gx thunh 2.x.2—t; vl th2m vyio hai v0 crng mét bidu thac
®0 v0 tr_i thunh bxnh ph--ng cfia mét bidu thec :

x+zx£+g—_ + [,
L]

—~ C
— + 2. X —+ — = — - —
ta ®-T1c X 2-X > %a >a 3

mlo
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b b? - 4ac
hay X+ o (2)
Ng-&i ta kY hi0u A = b? - dac

Vi gai na Iy bilt thec cfia ph--ng trnh (A Iy mét ch+ c,i Hi L1p, ®&c Iy
"®enta™).

BOy gié ding ph--ng trnh (2), ta xBt méi tr-éng hTp ca th0 xTy ra @&i vii A
®0 suy ra khi npo thx ph—-ng trinh c& nghidm vy vilt nghidm nlu ca.

H -y ®i0n nh+ng bi0u thec thich hTp vpo c_c chg tréng (...) d-1i ®0y :

a) NOu A > 0 thx td ph—-ng trnh (2) suy ra x + 2_21 =* ...

Do ®3, ph--ng trxnh (1) c& hai nghiOm : X| =y Xy =
2

b) NOu A = 0 thx t6 ph—-ng trsnh (2) suy ra x + Z_ba = ..

Do ®3, ph--ng trnh (1) ca nghiOm kbp x = ...

H-y gifli thich vx sao khi A < 0 thx ph--ng trnh v« nghiOm.

44

Tam 11, ta ca kOt luEn chung sau ®0y.

8ei vii ph--ng trxnh ax’+bx+c=0 (a# 0) vu bi0t thec A = b® - dac :
- NOu A > 0 thx ph--ng trxnh ca hai nghidm ph@n bilt :

_biVE _b-h

1 2a 2 2a

- NOu A = 0 thx ph--ng trinh c& nghiOm kBp x; =X, = —% ;

- NOu A < 0 thx ph--ng trxnh v« nghiOm.

. p dong
Vi do. Gifi ph-=ng trinh 3x? + 5x - 1 = 0.



Gifi

- Tinh A = b? - 4ac.

Ph--ngtrinhcdc.chOselpa=3,b=5,¢=-1.
A=5°-4.3.(-1)=25+12 =37.

- Do A > 0, ,p dong c«ng thgc nghi0m, ph--ng trxnh c& hai nghiOm
phon bilt :

_ -5+437 _ -5-+37

X1 6 Xo 6

Ap dbng c«ng thac nghidm @0 gifi ¢, c ph--ng trxnh :

15.

16.

a)5x2—x+2:0; b)4x2—4x+1:0;
c)—3x2+x+5:0.

U Ché y. NOu ph--ng trinh ax> + bx + ¢ =0 (a2 0) cd a vy c tr,i dEu,
toc Ip ac < 0 thx A = b? - 4ac > 0. Khi ®4, ph--ng tr:nh ca hai nghidm

phon bilt.
Bui tEp

Kh«ng gifi ph--ng trxnh, h-y x_c @nh ¢, c h0 sé a, b, ¢, tinh bilt thac A
Vi X, ¢ ®nh sé nghiOm cfia m¢i ph--ng trnh sau :

a)7x2—2x+3=0; b)5x2+2\/ﬁx+2=0;
c)%x2+7x+%=0; d) 1,7x2—l,2x—2,1=0.

DTng c«ng thec nghidm cfia ph--ng trinh bEc hai ®0 gifi ¢, c ph--ng
trxnh sau :

a)2x2—7x+3:0; b)6x2+x+5:0;
c)6x2+x—5:0; d)3x2+5x+2:0;
e)y? -8y +16=0; f) 162° + 24z + 9 =0,
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»/7/ C& thO em ch-a bilt ?

Vyo thi®n ni@n ki thg hai tr-ic C«ng -120
nguy@n, ng-éi Ba-bi-lon ®- bilt c_ch gifi ,/IF
ph--ng trnh bEc hai. C_ c nhy to_ n hac e ‘—_LI
ce Hi L1p ®- gifli ph—=ng trnh npy b»ng -

hinh hac. NhiOu bpi to_n dEn tii ph--ng 51
trnh bEc hai ®-Tc n&i ®0n trong mét sé 1775

tyi li0u to_n h&c théi ce. Vi do, trong mét

tpi lidu To_n cfa Trung Quéc, vuo khofing Hxnh 13
thO ki thg hai tr—-Tc C«ng nguy@n, ca mét

bpi to_n nh-sau :

"Mét thunh luii xOy tran mét khofnh ®Et (
hinh vu«ng mu kh«ng biOt ®é dui chia
ctnh (h. 13). & chinh gi+a mgi ctnh ca mét
ceng. & ngopi thunh phé, td ceng phia
b¥%c nhin th¥%ng ra chdng 20 bé (1 bé
=1,6 m) cA mét cét b»ng ® . NOu @i
th¥%ng t6 ceng phia nam ra ngopi 14 bé (
réi rT sang phia toy @i tidp 1775 bé tht ca
th0 nhin thEy cét. Hai ® dpi mci ctnh
cfia khofnh ®Et Iy bao nhidu ?"

Njo
\/N
Njo
<
~—~
Njon
\/N

Njot
x
<

Njot
x

Njo
N—"0
[N][]
P
~~
Njon
\/N

Hxnh 14

S6 déng ¢, ¢ tam gi, ¢ ®ang ding, bpi to, n sT dEn tii mét ph—-ng trnh bEc hai.

C«ng thgc nghiOm cfia ph—-ng trnh bEc hai ICn ®Cu ti#n ®-Tc nhy to, n hac En ®é
Bra-ma-gup-ta thiOt IEp. Sau ®&, vuo thO ki IX, nhy b, ¢ hac An Kh«-va-ri-zmi (Al
- Kh«warizmi) & thunh B_t-®a (Baghdad — Thfi ®« n-ic I-r¥%c nguy nay) cong
ttm ®-Tc c«ng thgc npy b»ng ph--ng ph_p t,ch ra mét brnh ph--ng nhé mét
minh ho® hnh héc. Ch¥%ng htn @0 gifi ph--ng trnh x2 + 10x = 39, «ng ®- bidn
vO tr_i thunh mét bxnh ph--ng nh- minh ho tran hinh 14. Hinh vl npy cho
2 2
thEy, nOu céng 4 g vuo hai vO cha ph—-ng trnh thx vO tr_i b»ng x+2-g

hay (x + 5)2 v Ip diOn tich cfia hinh vu«ng c& cinh b»ng x + 5, cBn vO phfi
b»ng 39 + 25 = 64. Tinh ctnh lu x + 5, ta sT tim ®-Tc x.



“':‘.\
Bui ®&c th&m

Gifi ph—=ng trxnh bEc hai b»ng m_y tYnh ba toi
Casio fx-220
- Tinh A = b? - 4ac. NOu A < 0 thx ph-=ng trnh v« nghidm.
- NOu A > 0, ta t'im nghidm. Vx VA ®-Tc ding hai ICn n@n ta drng phim
nhi I-u na 1%i trong m,y rdi txm c,c nghiOm.
Vi do. Gifi ph--ng trinh 3x? - 4x - 7 = 0.
- Tinh A

[4][+ 1=][sHiFT][x][= 4] [x][8][x J[7][+-][ =]

(M.y cho k0t qu Ip 100, vx 100 > 0 n@n ta thuc hion ti0p vidc tm nghiOm).

- Txm nghiOm

J|[min [[+][4]]= [[+][2][<][3][=]

KOt quf X, = 2,333333333.
L 4 \/_
§0 tinh x, = == ta dvng phim [MR]®0 gai +/A. C6 thd :
[4][-][mR][=][+][6][=]
KOt quy x, = -1.

85. C«ng thgc nghiOm thu gan

1. C«ng thac nghiOm thu gan

§ei vii ph--ng trnh ax? +bx+c=0 (a # 0), trong nhidu tr-éng hTp ndu
®Ft b = 2b' thx vilc tinh to_n ®0 gifi ph--ng trxnh sT ®-n gifn h-n.

Tr-ic hOt, n0u ®Ft
b =2b'
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thx
A= (2b')% - 4ac = 4b'% - dac = 4(b"? - ac).
KY hi0u

A =b? - ac,

taca
A =4N'.

T6 bfng kOt luEn cfia byi tr-ic h-y ding ¢, ¢ ®%ng thac b = 2b' v A = 4A'

H "

?2
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®0 suy ra nh+ng kOt luEn sau :

8ei vii ph--ng trxnh ax> +bx+c=0 (@z0)vub=2b", A'=b? -ac:
- NOu A' > 0 thx ph—--ng trnh c& hai nghidm phén bilt

_ b+ A _ b =N
=2rva. =2V

X
: a a

- NOu A' = 0 thx ph—-ng trnh c& nghiOm kdp x; = X, = —%-

- NOu A" < 0 thx ph—=ng trnh v« nghi0m.

C«ng thgc nghidm vda vilt tran 0y ®-Tc géi lp c«ng thec nghidm thu gan.

.pdong

Gifli ph--ng trxnh 5x°+4x-1=0 b»ng ¢, ch @i0n vpo nh+ng chg tréng :

a=.. X b'=..; c=..;
A=.. ; \/K:

NghiOm cfia ph—-ng trnh :



X, c ®nh a, b', ¢ rdi ding c«ng thac nghiOm thu gén gifli ¢, ¢ ph--ng trnh :

17.

18.

19.

21

a)3x>+8x+4=0; b) 7x* - 62 x +2=0.

Bui tEp
X, c ®@nh a, b', ¢ rdi ding c«ng thgc nghiOm thu gan gifi ¢, c ph--ng trxnh :
Q) dx>+4x+1=0; b) 13852x° - 14x + 1 =0 ;
C)5x° - 6x+1=0; d)-3x°+4/6x+4=0.

§-a c,c ph--ng trnh sau v0 ding ax>+2b'’x+¢c=0 vl gifii chong. Sau ®3,
drng bfing sé hokc m_y tinh @0 vilt gCn ®@ng nghidm txm @-Tc (Ium trRn kOt
quy ®0n ch+ sé thEp phon thg hai) :

a)3x2—2x:x2+3; b)(2x—x/§)2—l:(x+l)(x—1);
C)3x*+3=2(x+1); d) 0,5x(x + 1) = (x - 1)

§e. §8& em bilt vx sao khi a > 0 vt ph-=ng trnh ax® + bx + ¢ = 0 v« nghim
the ax® + bx + ¢ > 0 vii méi gi, trpchia x ?

LuyOn tEp
20. Gific,c ph--ng trnh :
a) 25x2 - 16 =0 ; b) 2x*+3=0;
C) 4,2x? +5,46x = 0 ; d) 4x? - 2/3x=1- /3.
. Gifli vui ph--ng trxnh cfia An Kh«-va-ri-zmi (Xem To,n 7, TEp 2, tr.26) :
a) x? = 12x + 288 ; b)%x2+%x:19.

22.

Kh«ng gifi ph--ng trxnh, h-y cho bilt m¢i ph--ng trinh sau c& bao nhi2u
nghiOm :
1

: x2 = J7x + 1890 = 0.

a) 15x° + 4x - 2005 =0 ; b)
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23.

24.

Ra®a cfia mét m,y bay truc
th"ng theo dai chuyOn ®éng ciia
mét «t« trong 10 phot, ph,t
hiOn r»ng VEn téc v ciia «t« thay
®zi phd thuéc vyo théi gian béi
c«ng thac :
v = 3t° - 30t + 135,

(t tinh b»ng phot, v tinh b»ng
km/h).

a) Tinh vEn téc cfia «t« khi
t = 5 phot.

b) TYnh gi, trb cfia t khi vEn téc
«t« b»ng 120 km/h (lpm trn
kOt quf ®0n ch+ sé thEp phén thg hai).

Cho ph-=ng trmh (En x) x% - 2(m - 1)x + m* = 0.
a) Tinh A",

b) Vii gi_ trb npo cfia m thx ph—-ng trnh ca hai nghiOm phén bi0t ? Ca
nghiOm kbp ? V« nghiOm ?

§6. HO thgc Vi-bt v gng dong

[ NghiOm vp hO sé cfia ph—-ng trinh c& mei li2n quan kx diOu 1

HO thac Vi-bt
Tr-ic hOt chd y r»ng, nOu ph--ng trxnh bEc hai ax’+bx+c=0ca nghiOm
thx dT 4 Ip hai nghiOm phon bidt hay nghiOm kbp, ta ®u ca th0 vilt c_c
nghiOm ®3 d-1i ding :

_-b+va (= h-a

! 2a 2 2a

H-y tinh X; + X5, X1X,.
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Nh- vEy, ta ®- thEy ®@-Tc mét mei lidn h0 gi+a c_c nghidm vii c c h0 seé
cfa ph--ng trnh bEc hai my Vi-Bt, nhy to,n hac ng-&i Ph_p ®- ph,t hiOn
vio ®Cu th0 ki the XVI1I vu ngpy nay nd ®-Tc ph,t biOu thunh mét @nh 1Y
mang t&n «ng.

8phnh 1Y Vi-Dt

NOu x4, X, Ip hai nghi0m cfia ph--ng trxnh ax? +bx+c=0 (a #0) thx

_ b
X1+X2—_g

X1 X =
172 a

Ap déng. Nhé @nh IY Vi-t, nOu ®- bilt mét nghidm cfia ph--ng trnh bEc
hai thx c& thO suy ra nghiOm kia. Ta xbt ri#ng hai tr-éng hTp ®&c bilt sau :
Cho ph--ng trxnh 2x% - 5x + 3 = 0.

a)X,c®nhc_ch0séa, b, craitinha+b+c.

b) Chgng ta r»ng x; = 1 Iy mét nghiOm cfia ph--ng trnh.

¢) Ding @nh If Vi-bt ®0 txm x,.

Teng qu,t

NOu ph--ng trnh ax’ +bx+c=0 (@a#0)cda+b+c=0 thx ph--ng

trxnh cd mét nghiOm Iy x; = 1, cBn nghiOm kia Iy x, = g.

Cho ph--ng trxnh 3X°+7x+4=0.

a) Chirac ch0se a, b, c ciia ph--ng trxnh v tinha - b + c.

b) Chgng ta x; = -1 Ip mét nghiOm cfia ph--ng trxnh.

¢) Txm nghiOm X,.

Teng qu,t

NOu ph--ng trxnh ax’ + bx + ¢ =0 (@a#0)cda-b+c=0 thx ph-ang

trxnh ca mét nghiOm Iy x; = =1, cBn nghiOm kia Iy x, = —g-
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25.

52

TYnh nhEm nghidm cfia c¢_c ph--ng trxnh :
a)-5X°+3x+2=0; b) 2004x? + 2005x + 1 = 0.

Txm hai sé bi0t teng vy tich cfia chong
Gif so hai sé cCn txm c& teng b»ng S vp tich b»ng P. G&i mét sé Iy x thx sé
kia Iy S — x. Theo gif thi0t ta c& ph--ng trxnh

X(S = X) = P hay x? —Sx+P =0, (1)
NOu A = S —4P > 0 thx ph--ng trxnh (1) ca nghidm. C,c nghidm npy
chinh Ip hai sé cCn tm.
VEy :

NOu hai sé ca teng b»ng S vy tich b»ng P thx hai sé @3 Iy hai nghidm cfia
ph—-ng trnh

x> = Sx+P =0,
8i0u kiOn @0 ca hai s& ®3 Iy S* - 4P > 0.
Ap dong :
Vi dd 1. Txm hai s&, bi(t teng cfia chéng b»ng 27, tich cfia chéng b»ng 180.
Gifli. Hai sé cCn txm Iy hai nghiOm cfia ph--ng trnh x? - 27x + 180 = 0.
Tacd:A=27°-41180=729-720=9; A =+9=3;
_ 27+ 3 27 -3

X1 5 = 15, Xy = T =12.

VEy hai sé cCn txm Iy 15 vy 12.
Txm hai sé bi0t tang cfia chdng b»ng 1, tich cfia chong b»ng 5.
Vi dé 2. Tinh nhEm nghiOm cfia ph--ng trinh x> - 5x + 6 = 0.
Gifi. Vx2+3=5;23=6n2nx, =2, X, =3 Iy hai nghiOm cfia ph--ng
trxnh ®- cho.

Bui tEp
§ei vii mgi ph--ng trmnh sau, kY hidu x; v x, Iy hai nghidm (nOu cA).
Kh«ng gifi ph--ng trinh, h-y ®i0n vyo nh+ng chg tréng (...)
a) 2x* - 17x +1=0, A=.., Xi+X=.., XX=..;
b)5x2—x—35:0, A=.., Xi+Xpo=.., XXp=..;



c)8x2—x+1:0,
d) 25x° + 10x + 1 = 0,

A=.., Xi+X=.., XX =..;

A=.., Xi+X=.., X X3=...

26. Ding ®i0u kibn a+ b + ¢ = 0 hofc a — b + ¢ = 0 ®0 tinh nhEm nghidm cfia

mg¢i ph—--ng trnh sau :

a) 35x2 - 37X +2=0;

c)x2—49x—50:0;

b) 7x% + 500x - 507 = 0 ;
d) 4321x% + 21x - 4300 = 0.

27.  Ding h0 thgc Vi-bt ®0 tinh nhEm ¢, ¢ nghi0m ciia ph--ng trnh.

a)x2—7x+12:0;

b) x* + 7x + 12 = 0.

28. Txm hai se u vy v trong mgi tr-éng hTp sau :
a)u+v=32uv=231; b)u+v=-8 uv=-105;

cu+v=2uv=09.

Ca thd em ch—a bilt ?

Phr'ng-xoa Vi-bt (F.Vilte) sinh n""'m 1540 t1i Ph_p. &ng Iy mét nhy to, n hac
nzi tidng. Chinh «ng Iy ng-&i ®Cu ti#n ding ch+ ®0 ki hidu c,c En vu cY c,c h0
sé cfia ph--ng trnh, ®ang théi ding chéng trong vidc bidn @i vy gifi ph--ng
trnh. Nhé ¢, ch ding ch+ ®0 ki hiOu mp &i sé ®- ph_t tridbn minh mT.

F. Vilte

ang ®- ph_t hiOn meéi li#n hO gi+a ¢, c nghibm vu ¢, c
hO sé cfia ph--ng trinh my ta véa hac. @ng clkn nai
tidng trong viOc gifi mEt m-. Trong cuéc chiOn tranh
gi=a Ph_p vy TOy Ban Nha héi cuéi thO ki XVI, vua
Hen-ri IV ®- méi «ng gifli nh=ng bfn mEt m- IEy ®-Tc
cfia quén TOy Ban Nha. Nhé ® mp quén Ph_p ®-
ph, ®-Tc nhidu ©m m-u cfa ®&i ph--ng. Vua TOy
Ban Nha Phi-lip Il ®- tuy®n _n thi®u séng «ng tr2n
dun I6a. Tuy nhi®n, ha kh«ng b¥%t ®-Tc «ng.

Ngopi viOc Ium to_n, Vi-Bt cBn lu mét luEt s— vy mét
chinh trh gia nai tidng. @ng mEt n""m 1603.
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LuyOn tEp
Kh«ng gifi ph--ng trinh, h-y tinh teng vy tich ¢, ¢ nghidm (nlu c&) cfia
mci ph--ng trxnh sau :
a)4x2+2x—5:0; b)9x2—12x+4:O;
C)5x°+x+2=0; d) 159x% - 2x - 1 = 0.

Txm gi, tr> cia m ®) ph--ng trxnh c& nghidm, rdi tinh tang vy tich c_c
nghiOm theo m.

a)x2—2x+m:0; b)x2+2(m—1)x+m2:0.
Tnh nhEm nghiOm cfia ¢, c ph--ng trnh :

a) 1,5x° - 1,6x+0,1=0; b) V/3x2 - (1-~3)x-1=0;
c) (2—\/§)X2+2\/§X—(2+\/§):0;
d)(m-1)x°-(2m+3)x+m+4=0viim # 1.

Txm hai se u vy v trong mgi tr-éng hTp sau :

a)u+v=42 uv=1441; b)u+v=-42 uv=-400;
c)u-v=5uv=24

Cheng ta r»ng n0u ph--ng trnh ax’+bx+c=0ca nghiOm Iy x; Vit X, thx
tam thac ax® + bx + ¢ phon tich ®-Tc thunh nhon t6 nh- sau :

ax’+bx +c= a(x = X)X = Xy).
Ap déng. Phen tich ®a thgc thunh nhén to.
a) 2x° - 5Xx + 3 ; b) 3x% + 8x + 2.

§7. Ph—--ng trinh quy vO ph—-ng trinh bEc hai

Ph—=ng trinh tring ph—-ng
Ph-=ng trxnh tring ph--ng Iy ph—-ng trxnh ca ding

ax4+bx2+c:0(a¢0).



NhEn xbt. Ph--ng trxnh tran kh«ng phfi Ip ph--ng trxnh bEc hai, song ca
th0 ®-a na v0 ph—-ng trxnh bEc hai b»ng ¢_ch @&t En phd. Ch¥ng hin, nOu
®Ft x° = t thx ta ®-Tc ph--ng trxnh bEc hai at’ + bt + ¢ = 0.
VI do 1. Gifi ph--ng trnh : x* - 13x% + 36 = 0. (1)
Gifi
- 8t x% = t. §i0u kiOn Iy t = 0. Ta @-Tc mét ph--ng trnh bEc hai @&i vii
Ent

t? - 13t + 36 = 0. )

~ Gifii ph--~ng trnh (2) 1 A =169 - 144 =25, J/A=5t, = B5 4w

2
t, = ? = 9. CY hai gi, tr> 4 v 9 ®@u tho] m-n ®i0u kidn t = 0.

- Viit=t, =4, ta cd x° = 4. Suy rax; = -2, X, = 2.

-Viit=1t,=09, tacax?=09. Suy ra X3 = -3, X4 = 3.

VEy ph--ng trxnh (1) ca bén nghiOm : x; = =2, X, =2, X3 = =3, X, = 3.
Gifii ¢, c ph--ng trxnh tring ph--ng :

a)4x4+x2—5=0; b)3x4+4x2+1=0.

Ph--ng trxnh chga En & mEu thec
& lip 8 ta®- bilt, khi gifi ph--ng trinh chga En & mEu thec, ta lym nh- sau :
B-ic 1. Txm ®iOu kiOn x ¢ ®nh cfia ph--ng trnh ;
B-ic 2. Quy ®&ng mEu thgc hai v0 rai khé mEu thac ;
B-1c 3. Gifi ph--ng trxnh vBa nhkn ®-Tc ;
B-ic 4. Trong c_c gi, trb ttm ®-Tc cfia En, lo%i c_c gi, tr> kh«ng thof m-n
®iOu kiOn x_c ®nh, c_c gi, tr> tho] m-n ®i0u kiOn x_c ®nh Iy nghidm cha
ph--ng trxnh ®- cho.
2
X*=-3x+6 _ 1
x2-9  x-3 ®

b»ng ¢ ch ®i0n vo ¢_c che tréng (...) v tr{ 1&i c_c cOu hai.

Gifi ph—-=ng trxnh

- 8i0u kibn : x # ... .
— Kho mEu v bi0n @i, ta ®-Tc : X2 —3x +6=... = x> —4x +3=0.
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— NghiOm cfia ph—--ng trnh x> —4x +3=0 WXy = X =
Hai x, ¢ thoT m-n ®i0u kiOn nai tran kh«ng ? T——|ng tu, ®e| Vii Xy ?
VEy nghiOm cfia ph--ng trxnh ®- cho I : ... .

3. Ph-=ng trnh tich
VY do 2. Gifi ph--ng tranh ; (x + 1)(x® + 2x - 3) = 0. (4)
Gifli. (x + 1)(x*+2x-3)=0 < x + 1 =0 hokc x> + 2x - 3= 0.
Gifi hai ph--ng trxnh npy, ta ®-Tc ¢, ¢ nghiOm cfia ph--ng trxnh :
X =-1,x, =1 X3 =-3.
Gifli ph--ng trnh sau b»ng ¢, ch ®-a v0 ph--ng trxnh tich

x3+3x2+2x:0.

Bui tEp

34. Gifli c,c ph--ng trxnh tring ph--ng :

a)x'-5x°+4=0; b)2x*-3x*-2=0; c) 3x* + 10x* + 3= 0.
35. Gific,c ph--ng trnh :

(x+3)(x-3) _ o X+2 _ 6
a)—3 +2=x1-x); b)x_5+3—2_x,
4 x> —x +2
C) =

X+1 (xX+1)(x+2)
36. Gifli c,c ph--ng trxnh :

a) (3x* - 5x + 1)(x* - 4)=0; b) (2x% + x — 4)> - (2x - 1)? = 0.
LuyOn tEp
37. Gifi ph—=ng trxnh tring ph—--ng.
a) 9x* - 10x° +1=0; b) 5x* + 2x* - 16 =10 - x?;
c)0,3x* +1,8x* +1,5=0; d)2x2+1:i2—4.
X

38. Gific,c ph--ng trnh :
a) (x - 3)% + (x + 4)® =23 - 3x ;
b) 3+ 2x% = (x - 3)? = (x - 1)(x* - 2) ;
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) (x-10+05¢=x( +18); @) XD X XA,
2
2 lei 9 1-3 E X’ D x24)-(1 - (xx+ ;)z(x+—84) '
39. Gifi ph--ng trxnh byng ¢, ch ®-a v0 ph--ng trnh tich.
a) (3x° - 7x — 10)[2x° + (L -/5)x + 6 - 3] =0 ;
b)x*+3x*-2x-6=0; c) (x* = 1)(0,6x + 1) = 0,6x% + X ;
d) (x% + 2x - 5)% = (x> - x + 5)2.
40. Gifli ph--ng trinh beng ¢, ch ®%t En pho.
a) 3(x2+x)2—2(x2+x) -1=0; b) (x2—4x+2)2+x2—4x—4:O;
) X —Vx =5/x + 7 ; d) X —10X*tog

X+1
H-ing dEn. a) 8t t = x* + X, ta c& ph--ng trnh 3t2 - 2t - 1 = 0. Gifi
ph--ng trxnh nyy, ta txm ®-Tc hai gi, trP cfia t. Thay mgi gi, trb cfia t vba
txm ®-Tc vyo ®%ng thgc t = X% + x, ta ®-Tc mét ph--ng trinh ciia En x.
Gifi m¢i ph--ng trnh npy sT txm ®-Tc gi, trb cfia X.

X+1:tho/EcL:t.
X X+1

d) 8kt

88. Gifi bpi to_n b»ng c_ch IEp ph—--ng trinh

VI d6. Mét x-éng may ph{i may xong 3000 o trong mét théi gian quy
®nh. 0 hopn thunh sim k0 hoch, m¢i ngpy x-éng ®- may ®-Tc nhiu
h-n 6 _0 so vii s& o phfi may trong mét nguy theo kO hoch. Vx thQ
5 nguy tr-ic khi hOt théi hin, x-éng ®- may ®@-Tc 2650 _o. Hai theo k0
hoch, m¢i nguy x-éng ph{i may xong bao nhi2u o ?

Gifi. Gai sé o phfi may trong 1 nguy theo k0 hotch lux (x N, x> 0).
Théi gian quy ®nh may xong 3000 ,0 Iu @ (nguy).
Sé o thuc t0 may ®-Tc trong 1 nguy lu x + 6 (,0).
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Théi gian may xong 2650 ,o Iy % (nguy).

Vx x-8ng may xong 2650 o tr-ic khi h0t htn 5 ngpy n®n ta c ph--ng trnh

3000 2650
—— —-§5= .
X X+6

Gifii ph—=ng trxnh tran ;
3000(x + 6) — 5x(x + 6) = 2650x hay x? - 64x — 3600 = 0,
A" = 322 + 3600 = 4624, /A" = 68,
X, =32 +68 =100, Xx,=32-68=-36,
X, = =36 kh«ng tho m-n ®iOu kiOn cfia En.
Trq 18i. Theo kO hotch, mgi nguy x-éng phfi may xong 100 . o.

Mét mfnh ®Et hxnh ch+ nhEt c& chiOu réng bb h-n chiOu dpi 4 m vu didn
tich b»ng 320 m?. Tinh chibu dyi vy chidu réng ciia mfinh @Et.

Bui tEp

Trong l6¢c hac nhdm, bn HTng y2u cCu b*n Minh vy btn Lan mgi ng-éi
chan mét sé sao cho hai sé npy h-n kbm nhau Iy 5 vy tich cfia chéng phfi
b»ng 150. VEy hai bin Minh vy Lan phfji chan nh+ng sé npo ?

B.c Théi vay 2000000 ®ang cfia ngon hung ®0 lum kinh t0 gia ®nh trong
théi hin mét n"m. LT ra cuéi n"m b_c phfi tr{ cf vén IEn I-i. Song b_c ®-
®-Tc ngOn hung cho kbo dui théi htn th®m mét n"'m n+a, sé |-i cfia n”"m ®Cu
®-Tc gép vpo vii vén @0 tinh I-i n"m sau vy I-i suEt vEn nh- co. HOt hai n"'m
b_c phi tr{ tEt cf Iu 2420 000 ®&ng. Hai I-i suEt cho vay Iu bao nhi2u phCn
tr'm trong métn"m ?

Mét xuang du Ibch @i td thunh phé Cp Mau ®0n §Et Moi theo mét @-éng
s«ng dui 120 km. Tr2n ®-éng ®i, xudng c& nghy I 1 gié & thb trEn N"m C™n.
Khi v0, xuéng ®i theo ®-&ng kh_c dyi h-n ®@-éng 16¢ ®i 5 km vy vii vEn téc
nha h-n vEn téc 16¢c @i Iy 5 km/h. Tinh vEn téc cfia xuéng loc ®i, bilt r»ng
théi gian v0 b»ng théi gian @i.

8e. 8 em txm ®-Tc mét s& mp mét nda ciia na trd ®i mét néa ®-n Vb rai
nhOn vii mét nda ciia nd b»ng mét nda ®-n vb.
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LuyOn tEp

Tich cfia hai sé t0 nhi2n li2n ti0p Iin h-n teng cfia chong Iy 109. Txm hai
se ®a.
Mét mfnh @Et hmh ch+ nhEt c& diOn tich 240 m2 NOu t'ng chidu réng

3 m vy gifm chiOu dui 4 m thx diOn tich mnh ®Et kh«ng ®zi. Tinh kich th-ic
cfia mfnh ®Et.

B, c Hilp vy c« Li2n ®i xe ®p td lung 12n tinh trén qu-ng ®-éng dui 30 km,
khéi hunh cng mét 16¢. VEn téc xe cfia b, c Hi0p ITn h-n vEn téc xe cha c«
Lian Iy 3 km/h n@n b, ¢ Hi0p ®- ®0n tinh tr-ic c« Li#n nda gié. Tinh vEn téc
xe cfia m¢i ng—éi.

T& mét milng t«n hinh ch+ nhEt ng-éi ta c¥t & bén gac bén hxnh vu«ng ca
ctnh b»ng 5 dm ®0 Ium thunh mét ¢ i thrng hxnh hép ch+ nhEt kh«ng nlip ca
dung tich 1500 dm?® (h. 15). H-y tinh kich th-c cfia midng t«n 16¢ ®Cu, bilt
r»ng chiOu dyi cfia n& gEp @«i chilu réng.

5dm 5dm

5dm

e mc e e e . —-——-- - -

5dm

Hxnh 15

Hai ®éi thT qubt s-n mét ng«i nhy. NOu hé crng Iym thx trong 4 ngpy xong
vi0c. NOu h& lum ri2ng thx ®éi | hopn thpunh c«ng vilc nhanh h-n ®éi Il Iy
6 ngpy. Hai nOu lpm ridng thx mci ®éi phfi lum trong bao nhi2du ngpy ®0
xong vi0c ?

MiOng kim loi thg nhEt nfng 880 g, miOng kim loti thg hai nfng 858 g.
ThO tich cfia midng the nhEt nha h-n thd tich ciia miOng the hai Iy 10 cm?®,
nh-ng khéi I-Tng rigng cfia miOng thg nhEt 1in h-n khéi I-Tng ring cfia
ming the hai Iy 1 g/cm?®. Txm khéi I-Tng ri#ng cfia mci midng kim loi.
Ng-€i ta ®& th®m 200 g n-ic vio mét dung dbch chga 40 g muei thx ndng ®é
cfia dung dech gifm ®i 10%. Hai tr-ic khi ® th®m n-ic thx dung dbch chga
bao nhi?u n-ic ?
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Khofng c_ch gi+a hai b0n s«<ng A v B Iy 30 km. Mét can« @i td bOn A ®0n
bOn B, nght 40 phdt & bOn B rai quay 1%i bOn A. KO t& 16¢c khéi hunh @n khi
v0 tfi bOn A hOt tEt ¢ 6 gié. H-y txm vEn téc cfia can« trong n-ic y2n I£ng,
bilt r»ng vEn téc cfia n-ic chfy Iu 3 km/h.

T0 sé vung. 8e em chia ®-Tc ®o*n AB cho tr-ic thunh hai ®n sao cho tf se
gi+a ®o*n lin vii ®*n AB b»ng tf se gi+a ®0*n nha vii ®n Iin (h. 16).
H-y tm t0 sé Ey.

84 chinh Iy byi to_n mp ¥-clit ®-a ra t6 th0 ki 111 tr-fc C«ng nguy?@n.
T0 se ndi trong bpi to,n ®-Tc gai Iy tf sé vung, cBn phbp chia ndi trén
®-Tc gai Iy phbp chia vung hay phbp chia houng kim.

A M B

Hnh 16
H-1ng dEn. Gif s6 M lu ®i0m chia vii AM > MB. Géi tf sé cCn tm lp x.

«n tEp ch—--ng IV
COu hai

H-y vI @4 thh cfia c,c hym sé y = 2x%, y = —2x°. Diia vio ®& thb ®0 tr{ I&i
c.c cOu hai sau :

a) NOu a > 0 thx hum sé y = ax® ®ang bi0n khi npo ? Nghbch bidn khi npo ?
VTi gi, trb npo ciia x thx hum se ®t gi, trb nha nhEt ? C& gi_ trp npo cfia x
®0 hum sé ®1t gi, trb I1Tn nhEt kh«ng ?

NOu a < 0 thx hum sé& ®&ng bi0n khi nuo ? Nghbch biln khi npo ? Vi gi,
trb npo ciia x thx hum se @t gi, trp 1Tn nhkt ? Ca gi, trp npo ciia x 80 hum
se ®1t gi, trP nha nhkt kh«ng ?

b) 84 thb cfia hum sé y = ax’ ci nh+ng ®kc ®idm g (tr-éng hip a > 0,
tr-éng htpa<0)?

8ei vii ph--ng trnh bEc hai ax> +bx +c=0 (a 2 0), h-y vilt c«ng thac
tinh A, A",

Khi npo thx ph--ng trnh v« nghiOm ?

Khi nyo ph--ng trnh c& hai nghiOm phen bidt ? Vi0t c«ng thgc nghidm.

Khi npo ph--ng trnh ca nghidm kbp ? Vilt c«ng thac nghidm.

Vx sao khi a vy ¢ tr_i dEu thx ph—-ng trxnh ¢ hai nghiOm phén bilt ?



3. Vilt h0 thec Vi-bt ®&i vii c_c nghidm cfia ph--ng trinh bEc hai
ax2+bx+c:O(a¢0).
Nau ®i0u kidn @0 ph--ng trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) c& mét nghidm
b»ng 1. Khi ®4, vilt c«ng thgc nghidm thg hai. _p dong : nhEm nghi0m
cfia ph—-ng trnh
1954x% + 21x - 1975 = 0.
Nay ®i0u kidn ®) ph--ng trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) c& mét nghidm b»ng
-1. Khi @4, vilt c«ng thec nghidm thg hai. _p déng : nhEm nghi0m cfia
ph--ng trxnh
2005x? + 104x - 1901 = 0.
4. Nauc_ch trm hai s&, bilt teng S vy tich P cfia chong.
Txm hai seé u vy v trong m¢i tr-éng hTp sau :
u+v=3 u+v=-5

a ) b
) uv = -8 )uv:10

5. N&u c,ch gifi ph--ng trxnh tring ph--ng ax*+bx?+c=0 (@a#z0).

Tam t%t c _c kiOn thgc cCn nhT

Humsey = ax’ (@#0)

a>0 a<o

YA yﬂ

o g 5 "
Hum sé nghbch biOn khi x <0, - Hum sé ®ang bi0n khi x < 0,
®&ng bi0n khi x > 0. nghbch bidn khi x > 0.

-y =0 Iy gi, trb nha nhEt cfia - y=0Ilugi, tr 1in nhEt cfia

hum sé, ®1t ®-Tc khi x = 0. hum se, ®1t ®-Tc khi x = 0.
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Phu-ng trnh bEc hai ax’ +bx+c=0 (@a#0)

A = b? - 4ac

- A >0 : ph--ng trxnh ca

hai nghiOm phon bi0t

A=b?-ac (b=2b)
- A'>0 : ph--ng trnh cé

hai nghiOm phon bilt

- A <0 : ph--ng trxnh v« nghiOm.

~b+/A ~b-/A R /R /Y
= " Xs = . Xl -, X2 -
1 2a 2 2a a a
- A =0: ph--ng trnh ca - A'=0: ph--ng trnh ca
nghiOm kBp nghiOm kbp
b b
= = —-—. X1 =Xg= ——-
X1 =X 5a 1= %2 a

- A' < 0 : ph-=ng trinh v« nghiOm.

HO thec Vi-bt vu gng dong

- NOu x4, X, Iyt hai nghi0m cfia ph—--ng trxnh ax’ +bx +c=0 (a #0) thx

X; + X _—b
1 2 a

XX =£
172 a

- Muén tim hai sé u vu v, bilt u + v =S, uv = P, ta gifi ph--ng trnh

x° - Sx+P =0.

(8i0u kibn @0 ¢ u vy v Iyt S* = 4P = 0).

- NOu a + b + ¢ = 0 thx ph--ng trnh ax> +bx+c=0 (a # 0) ca hai nghiOm

C
Xlzl’)(z:g.

- NOu a — b + ¢ = 0 thx ph—=ng trxnh ax>+bx+c=0 (a # 0) c& hai nghiOm

C
X1: —1’ )(2:—5.




54,

Bui tEp

VT ®4 thb ciia hai hum sé¢ y = %xz VLY = —%xz tran ¢crng mét h0 troc
tol ®é.
a) Qua ®i0m B (0 ; 4) kT @-éng th¥ng song song vii troc ox. N& c¥it ® th

cflahumsey = %xz ti hai ®0m M v M'. Txm hopnh ®é cfia M vy M.

b) Txm trdn ®a thp cfia hum sé y = —%xz ®i0m N ca crng hopnh ®é vii

M, ®i0m N' ca c¢ng hopnh ®é vii M'. 8-éng th¥ing NN' c& song song vii

ox kh«ng ? Vxsao ? Txm tung ®é cfia N viu N' b»ng hai ¢ ch :

— Uic I-Tng trén hxnh vI ;
— Tinh to, n theo c«ng thac.

55. Cho ph--ng trxnh x? - x-2=0.
a) Gifi ph—-ng trnh.

b) VT hai @4 thb y = X* vy = X + 2 tren cng mét ho troc to® ®¢.
¢) Cheng ta r»ng hai nghi0m tm ®-Tc trong c6u a) Iy hounh ®é giao ®i0m

cfia hai ®4 th.
56. Gific,c ph--ng trnh :
a)3x4—12x2+9=0;
57. Gifii c,c ph--ng trxnh :

a)5x2—3x+1=2x+11;

x _10-2x |
X-2 ’

c)

x? - 2x
e) 2@x2+x+1:\@(x+1) ;

58. Gifli c,c ph--ng trxnh :
a) 1,2x3 - x> - 0,2x =0 ;

59. Gifi ph—-ng trxnh b»ng ¢, ch @kt En pho :

a) 2(x2—2x)2+ 3(x2— 2xX)+1=0;

b)2x4+3x2—2=0;

c) x* +5x% +1=0.

X2 2X _ X+5

)53 =5
X+05 _ 7x+2
3x+1 ogx2-1°

d)

f) x2+2ﬁx+4:3(x+ﬁ).

b) 5x° - x> = 5x + 1 =0.

2
b)x+1 -4 x+1 +3=0.
X X
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60. Vii m¢i ph--ng trnh sau, ®- bi0t mét nghidm (ghi kim theo), h-y tim

61

62

63.

64.

65.

66.

64

nghiOm Kkia :

a) 12x? - 8x +1 =0, xlzé; b) 2x2 - 7x -39 =0, x, = -3 ;
c)x2+x—2+\/§:o, x1=—\/§; d)x2—2mx+m—1:O, X; = 2.

. Txm hai sé u v v trong m¢i tr-éng hip sau :

ayu+tv=12,uv=28vuu>v; b)u+v=3, uv=_6.

. Cho ph--ng trnh 7% + 2(m=-1)x - m?=0.

a) Vi gi, trb npo cfia m thx ph—--ng trnh ¢a nghiOm ?

b) Trong tr-éng hTp ph--ng trxnh c& nghiOm, ding hO thgc Vi-Bt, h-y
tinh teng ¢, c bxnh ph—--ng hai nghidm cfia ph--ng trxnh theo m.

Sau hai n"m, sé d0n cfia mét thunh phe t"'ng td 2 000 000 ng-&i I2n 2020 050
ng-€i. Hai trung bxnh m¢i n"m dén sé cfia thunh phe ®& t'ng bao nhidu
phCn tr'm ?

Byi to, n y2u cCu txm tich cfia mét s& d--ng vii mét sé 1in h-n ni 2 ®-n vb,
nh-ng b*n Quon nh¢m ®Cu byi 1%i tinh tich cfia mét sé d--ng vii mét sé bp
h-n n& 2 ®-n vb. KOt quf cfia bin Quén Iy 120. Hai ndu lpym ®6ng @Cu byi ®-
cho thx kOt qu ph{i lp bao nhi2u ?

Mét xe l6a ®i t6 Hu Néi vuo Bxnh S-n (Qufng Ng-i). Sau ®a 1 gié, met
xe l6a kh_c ®i td Bxnh S-n ra Hu Néi vii vEn téc Iin h-n vEn téc ciia xe l6a
the nhEt Iy 5 km/h. Hai xe gfp nhau tti mét ga é chinh gi+a qu-ng ®-éng.
Txm vEn téc cfia mci xe, gif thilt r>ng qu-ng ®-éng Hp Néi - Bxnh S-n
dui 900 km.

Cho tam gi_c ABC c& BC = 16 cm, @-éng A

cao AH = 12 cm. Mét hnh ch+ nhEt

MNPQ c& ®nh M thuéc ctnh AB, @inh N TN

thuéc ctnh AC cfn hai ®nh P vy Q thuéc

ctnh BC (h. 17). X_c ®nh vb tri cfia ®i0m M L

tran cinh AB sao cho di0n tich cfia hxnh ch+ B Q H P C
nhEt ®& brng 36 cm?. Hxnh 17
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Ch--ng lll - Gac vii ®—¢&éng trfidn

§1n «ng sao

81. Gac é tOm. Se ®o cung

Gé&c AOB ca quan hO g
vii cung AB ?

1. Gac é tOm

8bnh nghla

Gé&c ca ®Inh tring vii tOm ®-&ng trin ®-Tc géi Iy gac é tom.

- Hai ctnh cfa gac € tOm c¥%t ®-&ng trRn t1i hai ®i0m, do ®4 chia ®-éng
trn thunh hai cung. Vi c,c gac a (0° < a < 180°) thx cung n»m b2n
trong gac ®-Tc gai Iy "cung nha" vy cung n»m b2n ngopi gac ®-Tc gai lu
"cung lin".
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Cung AB @-Tc kY hibu Iy &B. 80 phn bilt hai cung c& chung c,c mét Iy
A vl B nh- & hxnh 1a), ta kY hiOu : AmB, AnB.

AmB Iu cung nha vy AnB Iu cung lin.

Vii a = 180° thx m¢i cung I mét nda ®-éng trkn (h. 1b).

A m
B
D
W
C
a) 0° < a < 180° b) a = 180°
Hxnh 1

- Cung n»m b2n trong géac gai Iy cung bb ch¥%n. & hxnh 1a), AmB Iy cung
b ch¥n béi gac AOB, ta clin ndi gac AOB ch¥%n cung nha AmB. &
hinh 1b), ta cong nai gac bt COD ch¥n néa ®-&ng trin.

Sé ®o cung
8bnh nghla
- Sé ®o cfia cung nha b»ng se ®o cfia gac é tOm ch¥%n cung @a.
. S& ®o cfia cung ITn b»ng hidu gi+a 360° vp sé ®o cfia cung nha (ca
chung hai moét vii cung lin).
. S @o cfia nda ®-éng trn b»ng 180°.
Sé ®o cfia cung AB ®-Tc ki hidu Iy s® &8 .
Vi db. & hmnh 2, cung nha AmB ¢4 sé @ Ip 100°, cung Iin AnB ca
se ®o lu

s®AnB = 360° - 100° = 260°.
U Choy
— Cung nhé c4 sé ® nha h-n 180° ;
- Cung Iin ca sé @ lin h-n 180°;

— Khi hai mét cha cung tring nhau, ta cd "cung kh«ng"
vii sé& @ 0° vy cung cf ®-&ng trin cA sé ®o 360°. Hanh 2
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So s_nh hai cung

Ta chf so s, nh hai cung trong mét ®-éng trlRn hay trong hai ®-€&ng tr3n
b»ng nhau. Khi ®4 :

- Hai cung ®-Tc gai lu b»ng nhau nOu chéng ca sé ®o b»ng nhau ;

- Trong hai cung, cung nuo cé sé ®o lin h-n ®-Tc gdi Ipu cung Iin h-n.
Hai cung AB v CD b»ng nhau @-Tc ki hibu Iy £B = €.

Cung EF nha h-n cung GH @-Tc ki hidu Iy B < &R. Trong tr-éng hTp
nuy ta cong nai cung GH Iin h=n cung EF vy kY hifu Iy &> 2

H-y vI mét ®-éng trn rai vl hai cung b»ng nhau.

Khi npo thx OB =se 2 + seEB ?
Cho C Iy mét ®i0m n»m trén cung AB, khi ®3 ta nai : ®i0m C chia cung
AB thunh hai cung AC vu CB.

A

P C

Hxnh 3. &i0m C n»m tra2n cung nha AB Hxnh 4. i0m C n»m tr2n cung lin AB

sbnh 1Y

NOu C Iy mét ®i0m n»m trén cung AB thx :

OB =0 &2 + 068,

H-y chgng minh 8%ng thac OB = 02 + 0B trong tr-éng hip
®i0m C n»m tran cung nha AB (h. 3).

GTi ¥y : ChuyOn sé ®o cung sang sé ®o cfia gac & tém ch¥%n cung ®4.

Bui tEp
Kim gié vu kim phét ciia ®ang ha tto thunh mét géc é tém cé sé ®o Iy
bao nhi2u ®é vyo nh+ng théi ®i0m sau :
a)3gié; b)5gié; c)6gié; d)12gié; e)20gié?



Cho hai ®-éng th¥ng xy vy st c%t nhau tti O, trong c,c gac t*o thunh ca
gac 40°. VI mét ®-éng trRn tém O. Tinh sé @o cfia c,c gac & tom x_c @nh
béi hai trong ben tia géc O.

Tranc_c hmnh 5, 6, h-y ding déng co ®o géc ®0 txm sé ®o cung AmB.

T6 @4, tinh sé ®o cung AnB t--ng gng.

m m B

Hxnh 5 Hxnh 6
LuyOn tEp

Xem hxnh 7. Tnh sé ®o cfia gac & tom AOB
Vi sé ®o cung lin AB.

Hai ti0p tuyOn cfia @-éng trRn (O) ti A vu B
c¥%t nhau ti M. Bi0t AMB = 35°.

a) Tinh sé ®o cfia gic & tom tlo béi hai
b.n kinh OA, OB.

b) Tinh sé ® mgi cung AB (cung lin vy
cung nha).

Cho tam gi_c ®u ABC. Gai O Iy tom cfia
®-€ng tri3n ®i qua ba ®Inh A, B, C.

a) Tinh sé ®o c_c géc & tom tlo béi hai
trong ba b_n kinh OA, OB, OC.

b) Tinh sé @ c,c cung tXo béi hai trong ba
®i0m A, B, C.

Cho hai ®-&ng trn crng tom O vii b_n kinh
kh,c nhau. Hai ®-éng th¥ng ®i qua O c¥t hai
®-éng trn @4 tti c_c ®idm A, B, C, D, M,
N, P, Q (h. 8).
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a) Em c& nhEn xt gx vO sé ®o cfia ¢_c cung nha AM, CP, BN, DQ ?
b) H-y n2u t&n ¢, c cung nha b»ng nhau.

c) H-y n2u t&n hai cung Iin b»ng nhau.

Mci kh¥ng @nh sau @y ®bng hay sai ? Vx sao ?

a) Hai cung b»ng nhau thx ca seé ®o b»ng nhau.

b) Hai cung ca se ®o b»ng nhau thx b»ng nhau.

¢) Trong hai cung, cung npo ca se ®o Iin h=n Iy cung Iin h-n.

d) Trong hai cung trdn mét ®-éng trl3n, cung nyo ca sé ® nhé h-n thx
nha h-n.

Tran @-éng trBn tom O IEy ba ®i0m A, B, C sao cho AOB = 100°

OB = 45°. Tinh sé ®o cfia cung nha BC vp cung Iin BC. (XBt cf hai
tr-éng h1p : ®0m C n»m tr2n cung nha AB, ®0m C n»m tr2n cung ITn AB).

§2. Li#n hO gi+a cung vu dOy

ChuyOn vi0c so s, nh hai cung sang viOc
so s_nh hai dOy vy ng-Tc I%i

Ng-€i ta dTng cm td "cung ¢ 'ng dOy" hokc
"dOy ¢ 'ng cung" ®0 chi mei lidn h0 gi+a cung
vl dOy cd chung hai mot. A

Trong mét ®-éng trBn, mci doy c¢'ng hai \

i , B
cung phén bidt. Vi hai ®nh If d-fi @oy, ta "
chf xbt nh+ng cung nha. Hxnh 9. DOy AB c'ng hali
cung AmB v AnB.



10.

8hnh IV 1

Vii hai cung nha trong mét ®-éng tr3n hay trong hai ®-éng trf3n
b»ng nhau :

a) Hai cung b»ng nhau ¢ 'ng hai dGy b»ng nhau.

b) Hai dOy b»ng nhau ¢ 'ng hai cung b»ng nhau.

C6 th0, vii hnh 10, ta c& gif thi0t vp kOt luEn cfia ®nh 1Y 1 nh- sau :

) =8 AB=CD; D

byAB=CcD f&B=8B. A\

, C
H-y chgng minh ®nh IY tran.
H-ing dEn. Chgng minh hai tam gi,c OAB vy

OCD b»ng nhau (h. 10). —%
gtnh I 2 Hxnh 10

Vi hai cung nh& trong mét ®-éng tri3n hay trong hai ®-€éng trl3n
b»ng nhau :

a) Cung lin h-n c'ng dOy ITn h-n.

b) DOy Iin h-n ¢'ng cung Iin h-n.

Xem hxnh 11. >
H-y viOt gi{ thi0t vp kOt luEn cfia @nh IY.
(Kheng y2u cCu hac sinh cheng minh @nh I npy). — \ A 5
R Hnh 11
Bui tEp "
. ) A
a) VI ®-éng trBn tom O, b_n kinh R = 2 cm. \
Nau c,ch vl cung AB cd sé @ b»ng 60°. Hai B
dOy AB dui bao nhi2u xentimbt ?
b) Lum th0 npo ®) chia ®-Tc ®-éng trkn
thunh s_u cung b»ng nhau nh- tr@n hxnh 12.
Hxnh 12



11.

12.

13.

14.
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Cho hai ®-éng trn b»ng nhau (O) vu (O') c¥t nhau ti hai ®i0m A vu B. KT
c,c ®-éng kinh AOC, AO'D. Géi E Iy giao ®i0m thg hai cfia AC vii @-éng
trn (O").

a) Sos,nhc,ccung nha BC, BD. ,

b) Chgng minh r»ng B I ®0m chYnh gi+a ciia cung EBD (tec Iu ®0m B
chia cung EBD thunh hai cung b»ng nhau : 6. = @).

Cho tam gi,c ABC. Trn tia ®¢i cfia tia AB IEy mét ®i0m D sao cho AD = AC.
V1 ®-éng trl3n tom O ngoli tiOp tam gi,c DBC. Td O ICn I-Tt ht ¢, c ®-éng
vu«ng gac OH, OKviiBCvuBD (H BC,K BD).

a) Chgng minh rsng OH > OK.

b) So s,nh hai cung nha BD vy BC.

Chgng minh r»ng trong mét ®-€éng trlln, hai cung bb ch¥%n gi+a hai dOy
song song thx b»ng nhau.

a) Chgng minh r»ng ®-&ng kinh ®i qua ®i0m chinh gi+a cfia mét cung thx @i
qua trung ®i0m cfia doy ¢ 'ng cung Ey. MOnh @0 ®fo c& ®dng kh«ng ? H-y
n2u tham @i0u kidn ®0 mOnh @0 ®fo ®dng.

b) Chgng minh r»ng ®-&ng kinh ®i qua ®i0m chinh gi+a cfia mét cung thx
vu«ng gac vii doy ¢'ng cung Ey vp ng-Tc 1.

§3. Gac néi tiOp

Sé ®o ciia gac BAC ca quan hO g “
vii sé ®o ciia cung BC ? b

8bnh nghla

Géc néi ti0p Ip gac ca @Inh n»m tran ®-éng trn vy hai cinh chga hai
dOy cung cfia ®-éng trl3n ®4.

Cung n»m b&n trong gac ®-Tc gai Iy cung bk ch¥n.
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Chgng minh. Ta phen bilt ba tr-éng hTp :
— TOm ®-€éng trlRn n»m trdn mét ctnh ciia gac.
- TOm ®-€&ng trn n»m b&n trong gac.
— TOm ®-€éng trn n»m b&n ngoyi gac.
a) TOm O n»m tr3n mét ctnh ciia gac BAC (h. 16).
_p dong @bnh 1Y vO géc ngopi cha tam gi_c vjo tam
gi,c cOn OAC, taca
BAT = 2 BOC,
nh-ng gac & tom BOC ch¥%n cung nha BC. VEy
BAT = % O B2 .

b) TOM O n»m b&n trong gac BAC (h. 17).
Ta vl ®-éng kinh AD vy ®-a v0 tr-éng hTp a).

Vx O n»m b#n trong gac BAC n?n tia AO n»m gi-+a
hai tia AB v AC, ®i0m D n»m tr2n cung BC, ta ca
c,c h0 thac

BAD + DAC = BAC,
s®@ + s®@ = s®@.

Theo tr-éng hTp a) vy ¢'n cg vpo hai hO thac tran,
ta ®-Tc

BAD :%s®@
+

DAT :%s@@

BAC :%s@@

¢) TOm O n»m b&n ngopi gac BAC (h. 18).
Hac sinh tt chgng minh, xem nh- byi tEp.

HO quf
Trong mét ®@—€éng trln :

Hxnh 16
A C
B
D
Hxnh 17
A
B
C
Hxnh 18

a) C_c gac néi ti0p b»ng nhau ch¥%n c_c cung b»ng nhau.



b) C.c géc néi tidp cng ch¥%n mét cung hokc ch¥%n c_c cung b»ng nhau
thx b»ng nhau.

c) Gac néi ti0p (nha h-n hokc b»ng 90°) c& sé ®o b»ng nda sé @o cfia gac
é tOm crng ch¥%n mét cung.

d) Gac néi ti0p ch¥n noa @-&ng trin lu géc vu«ng.

H-y vI hnh minh ho ¢ _c tinh chEt tran.

Bui tEp
15. C, ¢ kh¥ng ®@nh sau @y ®6ng hay sai ?

a) Trong mét @-éng trkn, c_c gac néi tilp
crng ch¥n mét cung thx b»ng nhau.

A
A
b) Trong mét @-éng trl3n, ¢, c gac néi tilp ’/\'

b»ng nhau thx cTng ch%n mét cung.

16. Xem hxnh 19 (hai ®-éng trn ca tom Iy
B, C vu ®Om B n»m tr2n ®-éng trl3n
tom C). <
a) Bi0t MAN = 30°, tinh PCO. Q
b) NOu PC® =136° thx MAN ca sé ®o
Iy bao nhi2u ?

17.  Muén x,c @nh tém cfia mét ®-éng triin Hxnh 19
my ch ding 2ke thx phfi lum nh- thO npo ?

18. Mét huEn luyOn vien cho cCu thi tEp st
bang vpo cCu m«n PQ. Bang ®@-Tc ®Ft & A
c,c v tri A, B, C tr2n mét cung trn nh-
hxnh 20.

H-y sos,nhc, cgic PAQ, PBQ, PCQ. Hinh 20

B C

LuyOn tEp
19. Cho ®-éng trRn tom O, ®-&ng kinh AB vy S Ip mét ®idm n»m b2n ngopi

®-éng trin. SA vy SB ICn I-Tt c¥%t ®-éng trn ti M, N. Gai H Ip giao ®i0m
cfia BM vt AN. Chgng minh rsng SH vu«ng géc vii AB.
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21.

22.

23.

24,

25.

26.
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Cho hai ®-éng trn (O) vu (O') c¥%t nhau t*i A vu B. VT ¢_c ®-&ng kinh
AC vu AD cfa hai ®-éng trRn. Chgng minh r»ng ba ®0m C, B, D
th¥ng hung.

Cho hai ®-éng trn b»ng nhau (O) vu (O') c¥%t nhau tti A vu B. VI ®-éng
th¥ng qua A c¥%t (O) tti M vy c¥%t (O') tti N (A n»m gi+a M vu N). Hai
MBN Iy tam gi,c gx ? Ti sao ?

Tran @-éng trRn (O) ®-éng kinh AB, IEy ®i0m M (kh.c A vu B). VT ti0p
tuyOn cfia (O) ti A. §-éng th¥ng BM c¥t ti0p tuyOn @4 t%i C. Chgng minh
r»ng ta lu«n cé :

MAZ? = MB . MC.

Cho ®-&ng trBn (O) vi mét ®idm M cé @nh kh«ng n»m tr2n ®-éng trln.
Qua M KT hai ®-&ng th¥ing. &-éng th¥ng the nhEt c¥t (O) ti A vu B. §-éng
th¥ng thg hai c%t (O) t1i C vu D. Chgng minh MA.MB = MC.MD.

H-ing dEn. XPt ¢ hai tr-&ng hTp ®i0m M n»m b2n trong vy b2n ngoyi
®-éng trBn. Trong mgi tr-éng hTp, xbt hai tam gi,c ®ang dng.

Mét chilc cCu @-Tc thilt k0 nh-
hnh 21 c& ®é dui AB = 40 m, chiOu
cao MK =3 m. H-y tinh b_n kinh
ciia ®-éng tr3n chga cung AMB.

Dung mét tam gi c vu«ng, bilt
ctnh huyOn dpi 4 cm vi mét ctnh
gac vu«ng dui 2,5 cm.

Cho AB, BC, CA Iy ba doy cha
®-éng trin (O). T6 ®idm chinh
gi+a M cfia cung AB vl doy MN song song vii déy BC. Géi giao ®i0m cfia
MN v AC I S. Chgng minh SM = SC v SN = SA.

Hxnh 21



84. G&c t1o béi tia tiOp tuyOn vu dOy cung

Seé ®o ciia gac BAx ca quan hO gx vii
sé ®o cfia cung AmB ?

1. Kh_i nilm gac t*o béi tia tiOp tuyOn
vu dOy cung

- & hxnh 22, xy Iy ti0p tuyOn cfia ®-éng trRn
(0) tti A, ti0p ®i0m A Iy géc chung ciia hai
tia ®&i nhau. Mci tia ® Iy mét tia ti0p
tuyOn. G&c BAx c& ®Inh A n»m tr2n ®-éng
trRn, ctnh Ax Iy mét tia ti0p tuyOn cRn cinh

kia chga dOy cung AB. Hinh 22. BAX (hokc BAY) I
Ta gai mét gac nh- vEy lu gdc t1o béi tia gac t*o bii(@tiatiop tuyOn
tiOp tuyOn vy dOy cung. Vit dy cung

- DOy AB ¢'ng hai cung. Cung n»m b#n trong gac Iy cung bb ch¥n. & hxnh 22,
gac BAXx cd cung bb ch¥%n Iy cung nha AB, gac BAy céd cung bb ch¥n Iu
cung Iin AB.

H-y gifi thich vx sao c_c géc & c_c hxnh 23, 24, 25, 26 kh«ng ph{i Iy géc
t10 béi tia tiOp tuyOn vp dOy cung.

Hxnh 23 Hxnh 24 Hxnh 25 Hxnh 26

a) H-y vI gdc BAX t1o béi tia ti0p tuyOn vp dOy cung trong ba tr-éng hTp sau :
BAX = 30°, BAX = 90°, BAX = 120°.
b) Trong mgi tr-éng hTp & cOu a), h-y cho bilt s& ®o cfia cung bb chin.
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8bnh Iy

Sé ®o cfia gac t1o béi tia ti0p tuyOn vu dOy cung b»ng nda sé ®o
cfia cung bp ch¥n.

Chgng minh

80 chgng minh ®nh I npy ta xbt ba tr-éng hTp :
— TOm ®-€éng trlBn n»m trdn ctnh chga dOy cung.
- TOm ®-€éng trn n»m b&n ngopi gac.

— TOm ®-€éng trBn n»m b2n trong gac.

B C

O e} B

1 B
m
AN
A X A X A X
a) b) c)
Hxnh 27

a) TOm O n»m tr2n ctnh chga dOy cung AB (h. 27a).
Taca: BAX = 90°,

s® &B = 180°.
VEy BAX = % OB,
b) TOm O n»m b2n ngopi BAX (h. 27b).
VT ®-éng cao OH cfia tam gi_c con OAB, ta ci :
BAX = O (hai gac nuy ctng phé vii OAB).
Nh-ng 8: = %KGB (OH Iy tia phen gi_c cfia AOB),
suy ra BAX = %KO'B M#Et kh,c AOB =s® AmB,

VEy BAX = %s@AmB.
¢) TOm O n»m b2n trong BAX (h. 27c).

H&c sinh tu chgng minh, coi nh- byi tEp.




H-y so s_nh sé ®o cfia BAX, ACB vii sé ®o

27.

28.

29.

30.

31.

cfia cung AmB (h. 28).

HO quf

Trong mét ®-éng trkn, gac tto béi tia tilp
tuyOn vp dOy cung vy géc néi tilp crng ch¥n
mét cung thx b»ng nhau.

Hnh 28

Bui tEp

Cho @-éng trRn tém O, @-éng kinh AB. LEy @i0m P kh.c A vi B tran
®-€ng trBn. Gai T Iy giao ®iOm cfa AP vii tiOp tuyOn tti B cfia ®-éng tr3n.
Chgng minh

APO = PBT.
Cho hai ®-&ng trn (O) vp (O") c¥t nhau t%i A vy B. Ti0p tuyOn t%i A cfia
®-éng trin (O') c¥t ®-éng trRn (O) ti ®I0m thg hai P. Tia PB c¥t ®-éng trn
(O") ti Q. Chgng minh @-éng th#ng AQ song song vii tilp tuyOn t1i P cfia
®—éng tr3n (O).
Cho hai ®-&ng tr3n (O) vu (O') c¥%t nhau ti A vy B. Ti0p tuyOn KT t5 A ®&i
vii ®-€éng trin (O") c¥%t (O) ti C vy ®ei vii ®—éng trln (O) c¥t (O") ti D.
Chegng minh CBA = DBA.
Chgng minh ®nh 1Y ®o cfia ®nh I v0 gac t1o béi
tia tiOp tuyOn vy doy cung, c6 th0 I :
NOu gac BAX (vii ®nh A n»m tran ®@-&ng trin, mét
cinh chga dOy cung AB), cd sé ®o b»ng noa sé ®o
ciia cung AB c¢'ng dOy ®& vu cung npy n»m b2n
trong gac @& thx cinh Ax Ip mét tia ti0p tuyOn cfia
®—éng trl3n (h. 29).
GTiy. C4 thO chgng minh tric tidp hokc cheng minh b»ng phin cheng.

Hxnh 29

LuyOn tEp
Cho ®@-éng trn (O ; R) vu dOy cung BC = R. Hai ti0p tuyOn cfia @-éng tr3n
(O) t2i B, C c¥t nhau & A. Tinh ABC, BAC.

79



32.

33.

34.

35.

80

Cho ®-éng tr3n tom O ®-éng kinh AB. Mét ti0p tuyOn cfia @-€ng trin t1i P
c¥%t ®-éng th¥ing AB t*i T (®i0m B n»m gi+=a O v T).

Chgng minh BTP + 2.TPB = 90°.

Cho A, B, C Ip ba ®i0m tran mét @-éng trn. At Iu ti0p tuyOn cfia ®-éng
trBn t1i A. 8-éng thiing song song vii At c%t AB tti M vu c%it AC tti N.
Chgng minh AB. AM = AC . AN.

Cho @-éng tr3n (O) vy ®i0rp M n»m b2n ngopi ®-&ng trRn ®&. Qua ®i0m M
K1 tiOp tuyOn MT vy c, t tuyOn MAB.

Cheng minh MT? = MA . MB.

Tran bé bidn c& mét ngan hYi @ ng cao 40 m. Vi
khofing c,ch bao nhi2u kil«mbt thx ng—€&i quan s,t tr®n
tuu b¥t ®Cu tr«ng thEy ngan @In npy, bidt rsng mit
ng-&i quan s, t & ® cao 10 m so vii muc n-ic bidn vy
b.n kinh Tr,i §Et gCn brng 6 400 km (h. 30) ? Hnh 30

H-ing dEn. _p déng kOt qu cfia byi tEp 34.

85. Gac ca ®inh & b®&n trong ®-&ng tri3n.
Gac ca ®Inh & b&n ngopi ®-éng tri3n

-

Se ®o cfia gac E vy se ®o
ciia gdc DFB ca quan hO gt
vii se ®o cfia c_,c cung AmC
vu BnD ?

o

Gac ca ®Inh & b®n trong ®—€éng tri3n

Trong hxnh 31, gac BEC ca ®Inh E n»m b®n trong p
®—-éng trBn (O) ®-Tc gai Iy géc ca ®nh é b2n trong
®—-€éng tri3n.

Ta quy —ic r»ng mci gac ca ®nh & ban trong ®-€éng
trBn ch¥n hai cung, mét cung n»m b3n trong gac vy
cung kia n»m b2n trong gac ®ei ®nh cfa na. Tran

hxnh 31, hai cung bp ch¥%n cfia gac BEC Iu BnC v AmD . Hxnh 31

<




8phnh 1Y

Sé ®o cfia gac ca ®Inh &€ b&n trong ®-€éng trn b»ng noa teng se
®0 hai cung bb ch¥n.

H-y chgng minh ®@nh IV tran. D mA
GTi y. Xem hxnh 32. S6 dong gac ngoyi :
cfia tam gi,c, chang minh :
s®BNC + SODAMD ¢
BEC = -
2 B
Hxnh 32

2. Gac ca ®Inh é b&n ngopi ®-&ng trln

C.c g&c tran ¢ c hnh 33, 34, 35 c& ®c ®i0m chung Iy : ®Inh n»m ngoyi
®-éng trn, ¢, c cinh ®u cd ®i0m chung vii ®-&ng trRn. Mci gic @&
®-Tc gai Iy gac ca ®nh & b@n ngopi ®-éng trn. Mci gac ca ®Inh & b@n
ngopi ®-éng trl3n ca hai cung bb ch¥%n. 8& Iy hai cung n»m b®n trong gac.

ASAL OO

Hxnh 33. Gac BEC ca Hxnh 34. Gac BEC ca mét cinh Hxnh 35. Gac BEC ci hai

hai ctnh c¥%t ®@-&ng tri3n, Iu ti0p tuyOn t2i C vp c2nh kia c¢tnh Iy hai ti0p tuyOn
hai cung bb ch%n Ip hai cung  lu ¢, t tuyOn, hai cung b ch¥n t1i B vu C, hai cung
nha AD vu BC. It hai cung nha AC v CB bb ch%n Iy cung nha BC
vl cung lin BC
gbnh 1Y

Sé ®o cfia gac cd ®Inh & ban ngopi ®-éng trin b»ng néa hilu sé
®0 hai cung bb ch¥n.
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H-y chgng minh ®nh IV tran.

GTiy. SO6 déng gac ngoyi cfia tam gi,c trong ba tr-éng hTp é hxnh 36, 37,
38 (c,c cung n2u ra d-1i hxnh Iy nh+ng cung bb ch¥n).

A
(>E
C
Hxnh 36 Hxnh 37 Hxnh 38
s®B'C—s®@ s® BC - seCA — SRANC
BET - 5E® - AR = s® AmC - seAnC
2 2 2
Bui tEp

36. Cho ®-éng trRn (O) vu hai doy AB, AC. Gai M, N ICn -7t I ®i0m chinh
gi+a cfia @vu =2 8-éng th¥ng MN c¥%t dOy AB tti E vy c¥it doy AC
t*i H. Chgng minh tam gi,c AEH Iy tam gi,c cOn.

37. Cho ®-éng trn (O) vy hai déy AB, AC b»ng nhau. Tran cung nha AC IEy
mét ®i0m M. Géi S Iy giao ®i0m cfia AM v BC. Chgng minh AST = MCA..

38. Tr2n mét ®-éng trRn, 1Ey lidn ti0p ba cung AC, CD, DB sao cho
s0 &8 = s0 &B = s0 BB = 60°. Hai ®—-éng th¥%ng AC vy BD c¥%t nhau tti E.
Hai tip tuyOn cfia ®-éng trBn ti B v C c¥%t nhau tti T. Chgng minh r»ng :

a) AEB = BTC ;

b) CD Iy tia phOn gi,c ciaBCT .
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65.

94

Sémn
« Td mEy nghn n"m tr-ic C«ng nguy@n, con ng-&i ®- thEy r»ng gi+a ®¢ dyi
®-&ng trRn v ®-éng kinh cfia nd cA mét ¢_i gr ®a rung buéc, kh«ng ®=i v qua
nhiOu ICn kiOm nghiOm trong thuc t0, ng-éi x-a ®- thEy ®-&ng trRn dui gEp
khofing ba ICn ®-&ng kinh cfia na.
N"m 1736, ¥-le ding n ®0 biOu thh t/ sé gi+a ®é dui ®-éng trin C vy ®-éng
kinh d cfia na :

C
—=m.
d

« Trfli qua nhiOu n"'m trong lrch s6, ng-&i ta ®- mEt nhidu c«ng sec @0 tinh gi,
trt gCn ®6ng ciia 1. Sau ®Oy Ip mét sé vi dé.

Ng-&i Ai CEp c& ®i cho r»ng 1 = 3,16.

Ng-é&i La M- [Ey m=3,12.

Ng-&i Ba-bi-lon IEy m=3-=3125.

3

n

. c-si-mbt tinh ®-Tc m

Nl o

Tr--ng Hunh, ng-&i Trung Quéc & thd ki II 1By m=+/10 = 3,162. Vo thd ki V,
T« Xung Chi IEy Tt = 3,1415926.
& Vi0t Nam, c_c c6 ta drng quy t%c "quén b_t, ph_t tam, tdn ngo, quén nhp",

theo ®a m= % =3,2.

Vo thO ki XVI, nhu to_n hdc 8ac Ru-@«n-ph- tinh ®-Tc sé nt vii 35 ch+ sé thEp
phon vu «ng ®0 nghb kh¥c gi, tr nuy I2n mé cha «ng.
N"'m 1767, L"'m-be (nhu to_n héc 8gc) chgng minh ®-Tc 1 Iy sé v« tf.

N'm 1882, Lin-®=-man (nhy to_n hac 8gc) cheng minh ®-Tc 1 Iy se si®u viOt,
nghla Iy na kh«ng ph¥i Iu nghiOm cfia mét ®a thgc kh_c kh«ng vii hO sé h+u tl.

N"m 1973, & Ph_p, b»ng m_y tinh ®i0n t6, ng—&i ta ®- tinh gCn ®dng sé m vii
mét tridu ch+ sé thEp phon. N""'m 1989, cong b»ng m_y tinh ®i0n t6, ng-&i ta ®-
tinh ®-Tc gi, tr> gCn ®6ng cfia m vii 4 tf ch+ sé thEp phon.

Bui tEp
LEy gi, trb gCn ®dng cfia T Iyt 3,14, h-y ®i0n vyo ¢, ¢ « tréng trong biing sau
(®-n vb @€ dyi : cm, lym trBn kOt quf @0n ch+ sé thEp phen thg hai) :

B,n kinh R cfia ®-éng trRn 10 3
§-éng kinh d cfia @-éng trin 10 3
8é dui C cfia ®-éng tri3n 20 25,12




66.

67.

68.

69.

70.

4 cm
-]

[ g

a) Tnh ®é dyi cung 60° cfia mét @-éng trRn ca b_n kinh 2 dm.
b) TYnh chu vi vunh xe ®1p c ®-éng kinh 650 mm.

LEy gi, trb gCn ®dng ciia 1t Iy 3,14, h-y ®i0n vpo « tréng trong bfng sau (Ium
trRn kOt quy ®@0n ch+ sé thEp phon thg nhEt vy ®0n ®€) :

B,n kinh R cfia ®-éng trn | 10 cm 21cm | 6,2 cm

Sé ®o n° cfia cung tr3n 90° 50° 41° 25°

8é dyi | cha cung trl3n 35,6 cm |20,8 cm 9,2cm

Cho ba ®i0m A, B, C th¥ng hung sao cho B n»m
gi=a A v C. Cheng minh r»ng ® dui cfia nda
®-éng trin ®@-éng kinh AC b»ng tzng c.c ®é dyi
cia hai néa ®-éng trin ®@-éng kinh AB v BC.

M.y kbo n«ng nghiOp cd hai b nh sau to h-n hai
b,.nh tr-fc. Khi b-m c¢"'ng, b,nh xe sau cd ®-éng
kinh Iu 1,672 m v b_nh xe tr-ic ca ®-éng kinh lp 88 cm. Hai khi b_nh xe sau
I''n @-Tc 10 vRng thx b_nh xe tr-ic I'n ®-Tc mEy ving ?

LuyOn tEp

VT 1% ba hinh (t2o béi ¢, ¢ cung trRn) d-Ti ®@y vy tinh chu vi mei hnh (ca
g*ch chbo) :

i K
£ £l
o! o!
<1 <!
v ¥
[ —mmmmm oo > L > far——m oo >
4 cm 4 cm 4 cm
Hxnh 52 Hxnh 53 Hxnh 54
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71.

72.

73.

74.

75.

76.

96

VT 12i hinh t2o béi ¢, ¢ cung trBn d-Ti ®y vii tom ICn I-Tt Iu B, C, D, A theo
®dng kich th-ic ®- cho (ctnh hxnh vu«ng ABCD dui 1 cm). Nau ¢ ch vi
®-éng xo%n AEFGH. Tinh ®¢ dui ®-éng xo%n ®&.

B.nh xe ciia mét ring rac ca chu vi Iy A B
540 mm. DOy cua-roa bao b, nh xe theo

cung AB c& ®¢é dui 200 mm. Tinh géac

AOB (h. 56).

§-éng trRn lin cfia Tr,i 8Et dpi
khofng 40000 km. Tinh b, n kinh
Tr.i SEt. Hinh 56

VI ®é cfia Hy Néi Ip 20°01". Mgi vBng kinh tuyOn cfia Tr,i 8Et dyi khofing
40 000 km. Tinh ®é dpi cung kinh tuyOn t6 Hp Néi ®0n xich @o.

Cho ®-éng trBn (0), b,n kinh OM. VT ®-éng trRn tom O, B
®-éng kinh OM. Mét b_n kinh OA cfia ®@-éng trRn (O) c¥t
®—éng tr3n (O") € B. m

( O

Chgng minh MA Vi MB ¢ 0é dui b»ng nhau.

Xem hxnh 57 vy so s, nh ®é dyi ciia cung AmB vii ®é dpi ®-éng

gEp khéc AOB.
H«nh 57



§10. DiOn tich hnh trRn, hxnh qu1t trRn

Khi b_n kinh t'ng gEp ®«i thx diOn tich hinh trRn
cé t'ng gEp ®«i kh«ng ?

1. C«ng thgc tinh diOn tich hxnh trRn

Diln tich S cfia mét hxnh trRn b_n kinh
R (h. 58) ®-Tc tinh theo c«ng thac

S = TR,

Hxnh 58

2. C_ch tinh diOn tich hxnh quxt trRn

Hxnh qutt trBn Ip mét phCn hxnh tr3n
gifi hin béi mét cung trBn vy hai b, n
kinh ®i qua hai mét cfia cung ®4.

>

€ hxnh 59, ta ca hxnh qutt trin OAB,

tom O, b_n kinh R, cung n°.
Hxnh 59

H-y ®i0n bilu thgc thich hTp vpo ¢, c chg tréng (...) trong d-y IEp
IuEn sau :

Hxnh trBn b_n kinh R (sng vii cung360°) c& dion tich I ... .
VEy hxnh qut trRn b_n kinh R, cung 1° c& di0n tich Iy ... .
Hxnh qut trRn b_n kinh R, cung n® ca didn tich S = ... .

nR?n N oA A nmRn R nmRn . .
360 cBn ca thO vilt Iy 180 2" nh-ng 180 chynh Ip ®e

dui 1 cfia cung n° cfia hxnh qut trRn. VEy S = %R

Bi0u thec
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77.
78.

79.
80.

98

Nh- vEy, di0n tich hxnh quit trBn b n kinh R, cung n° @-Tc tinh theo
c«ng thgc

: mR?n _ IR
S = 360 hayS—7

(I Iy ®é dui cung n° ciia hxnh qutt trin).

Bui tEp
Tinh di0n tich hxnh trRn néi ti0p mét hxnh vu«ng c& cinh Ip 4 cm.

Chon mét ®eng c,t ®& tran mét nOn ph¥ng n»m ngang Iy mét hxnh tri3n
c& chu vi 12 m. Hai chon ®éng c,t ®a chidm mét di0n tich Iu bao nhi2u
mbt vu«ng ?

Tinh diOn tich mét hinh qut trRn c& b_n kinh 6 cm, sé ®o cung Ip 36°.

Mét v—én ca hxnh ch+ nhkt ABCD ca AB = 40 m, AD = 30 m.

Ng-&i ta muén buéc hai con d2 & hai gac v—én A, B. Ca hai c,ch buéc :
- Mgi dOy thdng dui 20 m.

- Mét dOy théng dui 30 m vy dOy thdng kia dyi 10 m.

Hai vii c_ch buéc npo thx diOn tich c& my cf hai con d2 c& th0 "n ®-Tc sI
In h-n (h. 60)?
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81.

82.

83.

84.

DiOn tich hxnh trBn sT thay
®=i th0 npo nlu :
a) B,n kinh t"ng gEp @«i ?
b) B, n kinh t"ng gEp ba ?
¢)B.nkinht'ngkICn (k> 1)?
a) b)

Hnh 61
8i0n vo « tréng trong bfng sau (lum trRn kOt quy @n ch+ sé thEp phen
thg nhEt) :

B.nkinh 8¢ dyi Di0n tich Sé @o cfia Di0n tich
®-éngtrin | ®-éngtrl3n hxnh trBn cung trl3n hxnh qutt tr3n
(R) © ©) (n®) cung n°

13,2 cm 47,5°
2,5 cm 12,50 cm?
37,80 cm? 10,60 cm?
LuyOn tEp N

a) VI hxnh 62 (to béi ¢, ¢ cung trin)

viiHI =10 cm vy HO =Bl =2 cm. )
Nau ¢_ch vl.

b) Tinh diOn tich hrnh HOABINH s ' B 1
(miOn g*ch s&c).

c) Chgng t4 mng hxnh tr3n ®@-éng

kinh NA c& cTng di0n tich vii hxnh A
HOABINH ®a. Hxnh 62

E
a) VT I%i hxnh t2o béi ¢, c cung trRn
xuEt ph.t t6 @nh C cfa tam gi_c
®0u ABC ctnh 1 cm. Nau c,ch vI -
(h. 63). ¢

D
b) Tinh diOn tich miOn gch s4c. Hnh 63



85.

86.

87.

o M wbdrE

10.

100

Hxnh vin phOn Ip phCn hxnh trn gifi htn béi mét cung vu dOy ¢ 'ng cung
Ey. H-y tinh di0n tich hxnh vien phén AmB, bilt géc é tom AOB = 60° vy
b, n kinh @-éng trBn Ip 5,1 cm (h. 64).

Hxnh 64 Hxnh 65
Hxnh vunh kh™n Ig ph¢n hxnh trRn n»m gi+a hai ®-éng trn ®ang tém (h. 65).
a) Tinh diOn tich S ciia hxnh vunh kh™n theo R, v R, (gifs6 R; > R,).
b) Tinh diOn tich hxnh vunh kh™'n khi R; = 10,5¢cm, R, = 7,8 cm.
LEy ctnh BC cfia mét tam gi_c ®0u lum ®-éng kinh, vi mét nda ®-éng triin
v0 crng mét phia vii tam gi_c Ey ®&i vii ®-éng th¥ng BC. Cho bilt ctnh
BC = a, h-y tinh di0n tich cfia hai hxnh vi2n phén @-Tc to thunh.

an tEp ch—--ng lll
COu hai

Gac é tom Iy gx ?
Gac néi tilp I g+ ?
Gac to béi tia tiOp tuyOn vu dOy cung lu gx ?
To gi_c néi ti0p Iy g« ?
Vii ba ®i0m A, B, C thuéc mét ®-éng tr3n, khi npo thx

so&B = o2 + 08B 2
Ph_t bi0u c_c @nh IY vO mei quan hO gi+a cung nha vy doy ¢ 'ng cung ®&
trong mét ®-€éng tri3n.
Ph_t biOu ®nh 1Y vy h0 quy vO ¢, c géc néi ti0p cTng ch¥n mét cung.
Ph_t biOu ®nh If v0 géc to béi tia tilp tuyOn vy doy cung.
Ph_t biOu quii tich cung chga gac.
Ph_t bi0u ®i0u kiOn ®) mét ta gi_c néi tilp ®-Tc @-&ng trin.



11.
12.

13.
14.
15.

16.

17.

18.
19.

Ph_t biOu mét sé dEu hiOu nhEn bilt ta gi_c néi tilp.

Ph_t biOu @nh IV vO @-&ng trBn ngoi ti0p vy ®-éng trRn néi tilp cfia ®a
gi,c ®0u.

Nau ¢, ch tinh sé ®o cung nha, cung Iin.

Nau c_ch tinh sé ®o cfia g&c néi ti0p theo sé ®o cfia cung bb ch¥n.

Nau c¢_ch tinh sé ®o cfia gac to béi tia ti0p tuyOn v dey cung theo sé ®o
cfia cung bb ch¥n.

Nau ¢, ch tinh sé ®o ciia géc cd ®Inh & b2n trong ®-éng trln theo sé ®o
ciia ¢, c cung bb ch¥n.

Nau c,ch tinh sé ®o cfia géc ca ®Inh & b2n ngopi ®-éng trin theo sé ®o
ciia ¢, c cung bk ch¥n.

Nau ¢, ch tinh ®é dui cung n° cfia hxnh qutt trRn b_n kinh R.

Nau c¢_ch tinh diOn tich hxnh qutt trRn b_n kinh R, cung n°.

Tam t%t c _c kiOn thgc cCn nht

C.c ®nh nghla

1. Gac é tOm Iy géc ca ®Inh trrng vii tom ®-éng trl3n.

2. a) Se ®o cha cung nha b»ng sé ®o ciia gac € tom ch¥n cung ®&.

b) Sé ®o cfa cung Iin b»ng hilu gi+a 360° vp sé ®o cfia cung nha
(ca chung hai mot vii cung Iin).
c) Sé ®o cfia nda ®-éng trRn b»ng 180°.

3. Gac néi tilp Iu géc ca ®Inh n»m trén @-éng trRn vy hai cinh chea hai
dOy cung cfia ®-€&ng tr3n ®4.

4. Géc t*o béi tia ti0p tuyOn vu doy cung Iy géc c& @lnh ti ti0p ®i0m,
mét c2nh Iy tia tiOp tuyOn vy ctnh kia chga dOy cung.

5. To gi c néi ti0p ®-éng trBn Iy tg gi c ca bén @nh n»m tran mét
®-éng tri3n.

6. 8-éng trBn ®i qua ~tI”Et cf c.c ®Inh ciia mét ®a gi,c ®-Tc gai Iy
®-éng trBn ngoi tiOp ®a gi,c vy ®a gi,c @-Tc gai Iy ®a gi,c nei
tiOp ®-€éng tri3n.

7. §-éng trn ti0p xdc vii tet cf c,c cinh ciia mét @a gi,c @-Tc gai
lp @-€ng trn néi tilp ®a gi,c vy ®a gi,c ®-Tc gdi lp ®a gi,c ngoi
tiOp ®-éng tri3n.
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1.
2.

10.

11.

12.

NOu C Iy ®i6m n»m tran cung AB thx s8 &8 = 0 %2 + 0B .

Vi hai cung nha trong mét ®-€ng tr3n, hai cung b»ng nhau ¢ 'ng hai
dOy b»ng nhau vy ng-Tc I11i.

Vi hai cung nha trong mét ®-éng tr8n, cung lin h-n c¢'ng dOy lin
h-n vy ng-Tc I%i.

Trong mét ®-éng trln, hai cung bp ch¥n gi+a hai dOy song song th«
b»ng nhau.

Trong mét ®-éng trin, ®-éng kinh ®i qua ®i0m chinh gi+a cfia mét
cung thx ®i qua trung ®i0m cfia dOy ¢ 'ng cung Ey.

Trong mét ®-éng trln, ®-éng kinh ®i qua trung ®i0m ciia mét doy
cung (kh«ng phfli Iy ®-éng kinh) thx chia cung ¢'ng doy Ey thunh hai
cung b»ng nhau.

Trong mét ®-éng trRn, ®-éng kinh ®i qua ®i0m chinh gi+a cfia mét
cung thx vu«ng gac vii doy ¢'ng cung Ey vu ng-Tc I%i.

Sé ®o cfia gac néi tip b»ng nda sé ®o cfia cung bb chin.

Sé ®o cfia gac tto béi tia ti0p tuyOn vu dOy cung b»ng nda sé ®o cha
cung bp ch¥n.

Trong mét ®-éng trl3n :

a) C,c gac néi ti0p b»ng nhau ch¥%n ¢, c cung b»ng nhau.

b) C.c gac néi tidp cTng ch¥n mét cung thx b»ng nhau.

¢) C.c gac néi ti0p ch¥n ¢, c cung b»ng nhau thx b»ng nhau.

d) Gac néi tidp nha h-n hofc b»ng 90° ¢ sé ®o b»ng nda sé ®o cfia
gac é tom cTng ch%n mét cung.

e) Gac néi tilp ch%n nda ®-éng trRn Iy gic vu«ng vy ng-Tc 1%, géc
vu«ng néi ti0p thx ch¥n nda @-&ng trin.

g) Gac t1o béi tia ti0p tuyOn vy dOy cung vy géc néi tilp cring chin
mét cung thx b»ng nhau.

Se ®o cfia gac ca ®Inh & b2n trong ®-&ng trn b»ng nda teng sé ®o
hai cung bb ch¥n.

Sé ®o cfia gac cd ®Inh & ban ngopi ®-&ng trRn b»ng nda hidu sé ®o
hai cung bb ch¥n.



88.

13. Quii tich (tEp hTp) c.c ®idm nhxn mét ®oin thing cho tr-ic d-Ti mét
gac a kh«ng ®zi Iy hai cung chga gac a dung tr2n ®on th¥ng ®a
(0°<a <1809).

14. Mét tg gi_c ca teng sé ®o hai gic @i nhau b»ng 180° thx néi tilp
®-Tc ®—€éng trlin vy ng-Tc I1i.

15. DEu hiOu nhEn bilt t gi,c néi tilp :

a) To gi_c cd tang hai gic ®&i nhau b»ng 180°.

b) Te gi,c cad gac ngopi tri mét ®nh b»ng géc trong ti ®nh ®éi cia
®0nh @A.

c) To gi,c ca bén ®nh c_ch ®u mét ®i0m (mp ta ci th0 x_c @nh
®-Tc). 8i0m ®a Ip tom cfia @-&ng trRn ngoli tilp ta gic.

d) To gi c cd hai ®nh kO nhau cing nhxn cinh chga hai ®nh cfn I%i
d-1i mét gac a.

16. Hxnh thang néi tilp ®-Tc ®-éng trBn Iy hxnh thang cOn v ng-Tc 1.

17. BEt kx ®a gi_c ®0u npo cong ca mét viu chf mét @-€éng trin ngoti ti0p,
cd mét v ch) mét ®-éng trlin néi tiop.

18. Tr2n @-éng trRn b_n kinh R, ® dyi | cfia mét cung n°® @-Tc tinh theo
c«ng thgc

| = RN
~ 180
19. Di0n tich hinh qutt trn b_n kinh R, cung n® ®-Tc tinh theo c«ng thac
_ mR%n IR
S = 360 hay S = 7

(I Iy ®é dpi cung n° cfia hxnh qut tr3n).
Bui tEp

H-y n2u t2nh mgi gac trong c,c hxnh d-1i @0y :
(VY db. G&c tran hxnh 66b) Iy gac néi tilp).

>

PODBT

Hxnh 66

103



89.

90.

91.

92.

93.

104

Trong hnh 67, cung AmB ¢ sé ®o Iy 60°. H-y :

a) V1 géc & tom ch¥n cung AmB. TYnh gic AOB.

b) VT géc néi tilp ®Inh C ch%n cung AmB.

TYnh géac ACB.

c) VT gac t2o béi tia tidp tuyOn Bt v doy cung BA. AS—E
Tinh géc ABt. Hxnh 67

d) V1 géc ADB ca ®Inh D & b@n trong ®-€ng trn. So s,nh ADB vii ACB.
e) VI gac AEB ca ®nh E & b2n ngopi ®-éng trRn (E v C cing phia ®&i vii
AB). Sos,nh AEB vii ACB.

a) VI hxnh vu«ng ctnh 4 cm.

b) VT ®-&ng trRn ngoi tidp hxnh vu«ng ®4. Tinh b_n kinh R cfia ®-éng
tr3n npy.

¢) VI ®-éng trRn néi tidp hnh vu«ng ®4. Tinh b_n kinh r cfia ®-éng
tri3n nuy.

Trong hxnh 68, ®@-éng trRn tom O ¢ b_n kinh R = 2 cm.

— ]
AOB =75 .
a) Tinh s® ApB.. \
b) TYnh ®é dpi hai cung AgB v ApB. q
¢) Tinh diOn tich hxnh qut trin OAQB. B

H-y tinh didn tich miOn gch s&c trong c_c hxnh 69, 70, Hinh 68
71 (®-n vb ®€é dyi : cm).

[

4//{/’?//,

<15

----

A

1,5

A\

Hxnh 69 Hxnh 70 Hxnh 71

Ca ba b,nh xe r'ng c-a A, B, C crng chuyOn ®éng “"n khip vii nhau.
Khi mét b, nh xe quay thx hai b, nh xe c3n 1%i cong quay theo. B, nh xe A ca
60 r'ng, b_nh xe B ¢4 40 r'ng, b_nh xe C c¢& 20 r"ng. Bi0t b_n kinh b_nh xe
Clulcm. Hai:



94.

95.

96.

97.

98.

99.

a) Khi b_nh xe C quay 60 vBng thx b_nh xe B quay mEy vRng ?

b) Khi b_nh xe A quay 80 vRng thx b_nh xe B quay mEy vng ?

¢) B_n kinh cfia c_c b_nh xe A vu B Iy bao nhidu ?

H-y xem bi0u ®& hxnh qut bidu diOn su phGn phei hac sinh cfia mét
tr-éng THCS theo diOn ngoZi tro6, b, n tro,
néi tro (h. 72). H-y tr{ 1&i ¢, c cOu hai sau :

a) Ca phfi % se hac sinh Iy hac sinh ngoti

tro kh«ng ?

Hxnh 72

b) Ca phfi % se hac sinh Iy h&c sinh b, n

tr6 kh«ng ?

¢) Sé hac sinh néi tré chidm bao nhi2u phCn tr'm ?
d) TYnh sé hac sinh mgi loti, bilt teng sé h&c sinh 1y 1800 em.

C.c ®-éng cao ht td A vu B cfia tam gi,c ABC c¥%t nhau t*i H (géc C kh,c
90°) vy c¥it ®-&ng trRn ngoli tidp tam gi_c ABC ICn I-Tt ti D vu E. Chang
minh r»ng :

a) CD =CE; b) ABHD c0n ; c) CD =CH.

Cho tam gi_c ABC néi tilp ®-éng trRn (O) vy tia phon gi_c cfia gac A ciit
®-éng trin ti M. VI ®-éng cao AH. Chgng minh r»ng :

a) OM ®i qua trung ®i0m cfia dOy BC ;

b) AM Iy tia ph@n gi,c ciia gdc OAH.

Cho tam gi,c ABC vu«ng & A. Tran AC IEy mét ®i0m M vu vl ®-&ng trn

®-éng kinh MC. KT BM c¥%t ®-éng trRn tti D. §-éng thiing DA c¥t @-éng
trBn t1i S. Cheng minh r»ng :

a) ABCD Iy mét tg gi_c néi ti0p ; b) ABD = ACD ;
c¢) CA lu tia ph@n gi, c ciia gac SCB.

Cho ®-éng trBn (O) vy mét ®i0m A cé ®nh tr2n ®-&ng trRn. Txm quii tich
¢, ¢ trung ®i0m M cfia dy AB khi ®i0m B di ®éng tran @-éng triin @4.

Dung AABC, bi0t BC = 6 cm, BAT = 80°, ®-&ng cao AH ca ®é dpi Iy 2 cm.
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Ch--ng IV - Hxnh trd - hxnh nan - hxnh cCu

2R

5= ==
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§1. Hinh tr6 — DiOn tich xung quanh v thO tich ciia hinh trd

Th,p trBn & mét 10u @ui c& cho ta hxnh nh hxnh trd.

Hxnh tro

Khi quay hxnh ch+ nhEt ABCD mét vR3ng
quanh c¢tnh CD cé @bnh, ta ®-Tc mét hxnh
trd (h. 73). Khi @4 :

- DA vy CB qubt n®n hai ®,y cfia hxnh
trd, Iy hai hxnh tr3n b»ng nhau n»m trong
hai m&t ph¥ng song song, ca tom D vy C.

- Cinh AB qubt n®n mét xung quanh cfia
hxnh trd, mci vb trf ciia AB ®-Tc gai Iy
mét ®-&ng sinh. Ch¥ng hin EF Iy mét
®—-éng sinh.

- C,c ®-éng sinh ciia hxnh trdé vu«ng géac
vii hai mit ph¥ng ®,y. 8é dui ®-éng sinh
lu chiOu cao cfia hxnh tré.

- DC gadi lu tréc cfa hxnh trd.

L& gem &€ hxnh 74 ca dtng mét hxnh tro.

Quan s, t hnh vp cho bilt ®u I @,y,
®Cu Ip mAt xung quanh, ®u Iu ®-éng
sinh ciia hxnh trd ®a ?

Hxnh 73

Hnh 74
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2. C¥%t hxnh tré béi mét mkt ph¥%ng

- Khi c¥%t hxnh trd b&i mét mit ph¥ing song song vii ®,y, thx phCn m#t
ph¥%ng n»m trong hxnh trdé (m&t c%t) Iy mét hxnh trn b»ng hxnh trn @,y
(h. 75a).

- Khi c%t hxnh tré béi mét mAt phng song song vii troc DC thx mEt c¥t Iy
mét hxnh ch+ nhEt (h. 75b).

D 1
|\
Gk Sulg|\
a) NN
b)
Hxnh 75 Hxnh 76

Chilc céc thud tinh vy éng nghidm @u c& ding henh trd (h. 76), phfi
ch”ng mEt n-ic trong céc vy mAt n-ic trong éng nghiOm Iy nh+ng
hxnh trn ?

3. Di0On tich xung quanh cia hxnh tré

T6 mét hxnh trd, c¥%t réi hai ®,y vy ciit dac theo ®-€ng sinh AB cfia mkt
xung quanh rdi tr{i ph¥ng ra, ta ®-Tc hxnh khai triOn m£t xung quanh ciia
hxnh trd g mét hxnh ch+ nhkt c& mét ¢inh b»ng chu vi hxnh tr3n @y,
ctnh cBn I%i b»ng chilu cao cfia hxnh tro.

5cms

-
A A -
2xTmx5(cm)
10cm —> 10 em
B 5
Scm
Hxnh 77
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Quan s_t hxnh 77 vy ®i0n sé thich hTp vpo ¢ ¢ « tréng :
— ChiOu di cfia hinh ch+ nhEt b»ng chu vi cfia @,y hxnh trd vt b»ng : [ ] (cm).
- Di0n tich hxnh ch+ nhEt
1. L= emd.
- Di0n tich mét ®,y cfia hxnh trd

|:|.5.5:|:|(cm2).

— Tang di0n tfch hxnh ch+ nhEt vu diOn tich hai hxnh trRn ®,y (diOn tich
toun phCn) cfia hxnh tré

|:|+|:|.2=|:|(cm2).
Tang qu.t, vii hxnh trd b, n kinh ®,y r vy chiOu cao h, ta ca :

- Di0n tich xung quanh

Syq= 2Mrh.

- Di0n tich toun phCn

Stp = 2mrh + 2mr,

4. ThoO tich hxnh tré
& lip d-Ti, ta ®- bilt c«ng thac tinh tho tich hxnh trd :

V = Sh = nirh.

(S 1 diOn tich ®,y, h Iy chiOu cao).

Vi dd. C,c kich th-ic cfia mét vRng bi cho tran hxnh 78. H-y tinh "th0
tich" cfia vRng bi (phCn gi+a hai hxnh tro).

Gifi. ThO tich cCn phTi tinh b»ng hilu ¢, ¢ th0 2

tich V,, V; cfia hai hxnh tré ¢a cng chiOu cao ]

h vi b_n kinh ¢ c ®-éng trBn ®,y t--ng @ng /Q

lna, b. Taca ) T
V =V, - V, = ta’h - mh*h R

= 1i(a® - b?)h.
Hxnh 78

109



Bui tEp

1. H-y ®i0n th®m c_c t@n gai vpo dEu "..."

H«nh 79
2. LEy mét b'ng giEy hxnh ch+ nhEt ABCD (h. 80). Bi0t AB = 10 cm,
BC =4 cm; d nb’ng gify nh- hxnh vI (B s,t vii A vu C st vii D, kh«ng
®-Tc xo¥n).
Ca th0 d_n b'ng giEy ®0 t*o n®n m#t xung quanh cfia hxnh tré ®@-Tc kh«ng ?

° ° < D @ >
D C
—> —>
A B \ / \:>< Vét dan
A B

Hxnh 80

3. Quans,tba hh d-i ®y vy chf ra chiOu cao, b,n kinh ®,y cfia mgi hxnh.

8cm ‘
a) b) c)
Hxnh 81

4. Mét hmh tro ¢ b_n kinh @,y Iu 7 cm, didn tich xung quanh brng 352 cm?.
Khi ®4, chiOu cao cfia hxnh trd I :
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(A) 3,2cm; (B) 4,6 cm; (C)1,8cm;
(D)2,1¢cm; (E) Mét kOt quf kh._c.
H-y chan k0t quf ®4ng.
8i0n @ c_c kOt quf vpo nh+ng « tréng cfia bing sau :
Hih B,nkinh | ChiOucao| Chuvi Di0n th2r1 Xl?riznqﬁz:h Tho tich
®,y (cm) (cm) ®,y (cm) | 8,y (cm”) (cm?) (cm”)
<> 1 10
. 5 4
8 4m

ChiOu cao cfia mét hxnh tré b»ng b_n kinh ®-éng trBn ®,y. Didn tich xung
quanh cfia hxnh tré Iy 314 cm?,

H-y tinh b,n kinh @-éng trBn ®,y vy th0 tich hxnh trd (Ium trBn kOt que
®0n ch+ sé thEp phon thg hai).

Mét bang ®In hutnh quang dpi 1,2 m,
®-éng kinh cfia @-éng trRn @,y Iy 4 cm,
®-Tc ®Ft khit vuo mét éng gity ceng
ding hh hép (h. 82). Tinh didn tich
phCn giEy ceng ding ®0 Iym mét hép.
(Hép hé hai ®Cu, kh«ng tinh 10 v mBp d_n).

Hxnh 82

LuyOn tEp

Cho hxnh ch+ nhEt ABCD (AB = 2a, BC = a). Quay hxnh ch+ nhkt ®a quanh
AB thx @-Tc hxnh trd c& thO tich V; ; quanh BC thx ®-Tc hxnh trd c& tho tich
V, . Trong c, c ®%ng thac d-1i @y, h-y chan ®%ng thgc ®ong :

(A)Vy=V;; (B) Vi =2V,; (C) Vo =2Vy;

(D) V2 = 3V1 ; (E) Vl = 3V2
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9. Hxnh 83 Iy mét hinh tré cng vii hxnh khai trin cfia na kim theo kich th-ic.

‘ 12cm ——> 12cm
( lOcm)

H-y ®i0n vjo ¢_c chg ... vju ¢, ¢ « tréng nh+ng cdm t& hokc ¢ _c sé cCn thilt.
[].[].10=[]m?;
2.1 10. =[] m?%;
1.2+ = emd.

Hxnh 83

10. H-ytinh:
a) Di0n tich xung quanh cfia mét hxnh trd ca
chu vi hxnh trRn ®_y Iyt 13 cm vy chiOu cao Iu 3 cm.
b) ThO tich cfia hnh tré c& b_n kinh ®-éng trRn
®,y 5 mm vy chiOu cao lp 8 mm.

11. Ng-&i ta nhEn chxm hopn topun mét t-Tng ®, nha
vio mét la thud tinh cd n-ic dtng hxnh tro (h. 84).
Din tich @,y 14 thud tinh Iy 12,8 cm?. N-ic trong
14 dong 12n thdm 8,5 mm. Hai th0 tich cfia t-Tng
®, Iy bao nhidu ? Hinh 84

12.  8i0n ®f c,c kOt quy vpo nh+ng « tréng cfia bng sau :

B.nkinh |§-éng kinh| Chidu | Chuvi | 2ion [Biontich | r
Hxnh ® ® ca0 ® tich xung tich
>y 5y by ®>y quanh
) 25 mm 7cm
o 6cm 1m
5¢cm 11
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13.

14.

Mét tEm kim loi @-Tc khoan thfing bén I¢ nh- hxnh 85 (I¢ khoan dng
hinh trd), tEm kim loi duy 2 cm, ®,y cfia nd Iy hxnh vu«ng ¢ ctnh Iy 5 cm.
§-éng kinh cfia moi khoan Iyt 8 mm. Hai th0 tich phCn cRn 1%i cfia tEm kim
loti Iy bao nhi2u ?

d

< 30m >l
Hxnh 85 Hxnh 86

§-éng éng néi hai b0 ¢, trong mét thud cung & miOn nam n-ic Ph,p ci
ding mét hxnh trd, ®é dyi cfia @-éng éng Iy 30 m (h. 86). Dung tich cfia
®-éng éng nai tran Iy 1 800 000 Iit.

Tinh di0n tich ®,y cfia ®-éng éng.

§2. Hinh n&n - Hinh nan cét - DION tich xung quanh
vu thO tich cfia hxnh nén, h:nh nén cot

C.iqutt Hoa tai Gei tla ®Cu (cfia gh0 tran « t«)
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1. Hxnh nén
Khi quay tam gi,c vu«ng A A
AOC mét viing quanh cnh
gac vu«ng OA cé @pnh thx
®-Tc mét hxnh nén (h. 87).
Khi @4 :

- Cnh OC qubt n2n @,y
cfia hxnh n@n, Ip mét hxnh
trn tom O.

- Cnh AC qubt n®n mét xung
quanh cfia hxnh nan, mci vp
tr{ chia AC ®@-Tc gai lu mét
®—-éng sinh. Ch¥ing hin AD
Iu mét ®-éng sinh.

- A gai Iy ®nh viu AO géi I
®-€éng cao cfia hxnh nan.

aluag cao

dudng sinh

day

Chilc nan (h. 88) ca dtng mkt
Xxung quanh cfia mét hxnh
nan. Quan s.t hxnh vu cho
bi0t, ®u Iy ®-éng trRn @y,
®0Cu lp mAt xung quanh, ®0u
Iu ®-€ng sinh cfia hxnh nan. Hnh 88

2. DiOn tich xung quanh hxnh nén

C¥%t mAt xung quanh cfia mét hxnh nédn dac theo mét ®-€éng sinh cfia na
rdi trfi ph¥ng ra, ta ®-Tc hxnh khai triOn Iy mét hxnh qut trRn ci tom Iy
®nh hnh nén, b, n kinh b»ng ®é dpi ®@-&ng sinh vi ® dui cung b»ng ®¢é
dui ®-éng trRn ®,y ciia hxnh nan. Di0n tich xung quanh cfia hxnh nén
b»ng di0n tich cfia hxnh qutt trRn khai tridn (h. 89).

Gai b_n kinh ®_y cfa hxnh

S
nan Iy r, ®éng sinh Iy I. >

N\

Theo c«ng thgc tinh ®é dpi
cung, taca:

8é dui cha cung hnh qutt
tr3n Iy A A

miln A’
@' Hxnh 89
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86 dui ®-éng trn ®,y cfia hxnh nan lyu 2mr.

- . nln
TO ®a ta ca —— = 27

Suy ra r—l—n
y =360

DiOn tich xung quanh cfia hxnh nan b»ng di0n tich hxnh quit trn khai
triOn n@n
_ nl?n In

xq = 3gg = nl-ﬁ = Trl.

T6 ¢, c kOt quf tren ta ca :
- Di0n tich xung quanh cfia hxnh nan Iy

S

S,y = Trl.

Xq

- Di0n tich topn phCn cfa hxnh nén (teng didn tich xung quanh vy didn
tich ®.y) lu

Syp= Trl + i’

Vi do. T¥nh diOn tich xung quanh cfia mét hxnh nan ca chiOu cao h = 16 cm vy
b.n kinh ®-éng trRn @,y r = 12 cm.
Gifi
8¢ dui ®-éng sinh cfia hxnh nén :

I = vVh? +r? =400 =20 (cm).
Di0n tich xung quanh cfia hxnh nan :

S, = mrl = 1m.12.20 = 240m (cm?).

§.p sé : 2401 cm?.

xq

ThO tich hxnh nén

Ca hai dong c6, mét hxnh

trd vy mét hxnh nan ca

®,y Iy hai hxnh tr3n b»ng Q
nhau. ChiQu cao cfia hxnh

nan b»ng chilu cao cha
hxnh trd (h. 90).

NOu ta ding dong co cé
ding nh- hmnh ndn nai
Hxnh 90
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tran, moc @Cy n-ic rai ® hOt vo dong c¢d hxnh trd thx thEy chilu cao cfia cét

n-ic nyy chi b»ng % chiOu cao cfia hxnh trd.

Qua thuc nghidm, ta thEy V5, = %.Vtré.
Ta ca thO tich hxnh nén Iy = %nrzh.

Hxnh n&n cot

Khi c%t hxnh ndn bé&i mét mkt
ph¥ng song song vii ®_y thx
phCn mé&t ph¥ng n»m trong hxnh
nan Iy mét hxnh trBn. PhCn hxnh
nan n»m gi+a mét ph¥ng ndi tran
vt mit @,y ®-Tc gai Iy mét hxnh
nan cot (h. 92).

Hxnh 91. §ln treo & trGn nhp khi
bEt s_ng sl t*0 n®n mét "cét s_ng"
cd ding mét hxnh nén cét

DiOn tich xung quanh vy th0 tich hxnh nan cét
Cho hxnh ndn cot ca 1, 1, luc,c b,n kinh @,y,
| Iy ® dui ®-€ng sinh, h lu chiOu cao (h. 92).

KY hi0u Syq Ipt diOn tich xung quanh vy V 1yt thO
tfch hxnh nén cot.

Quan s,t hxnh 92, ta nhEn thEy Syq Iy hilu

diOn tich xung quanh cfia hxnh nan Iin vy hnh
nan nha, V cong Iy hiOu thO tich cfa hxnh nédn
[Tn vy hxnh nén nha.

Ta ca c,c c«ng thec sau : Hxnh 92
S

xq = m(r + )l

V= %nh(rl2 + 12 +11y).



15.

16.

17.

18.

Bui tEp

Mét hxnh ndn ®-Tc ®&t vuo b2n trong mét hxnh
IEp ph--ng nh- hxnh vI (ctnh cfia hxnh IEp ph--ng
b»ng 1) (h. 93). H-y tinh :

a) B.n kinh ®_y cfia hxnh nén. 4

b) 8é dui ®-&ng sinh. Y
C¥t mkt xung quanh cfia mét hxnh né@n theo met &

®-éng sinh vy trfi ph¥ng ra thunh mét hxnh quit. Hinh 93
Bi0t b, n kinh hxnh qut trn b»ng ® dui ®-&ng sinh
vl ®€é dyi cung b»ng chu vi®,y.

Quan s, t hxnh 94 vy tinh sé ®o cung cfia hxnh qut trRn.

6cm S

6cm
e
2cm G \2xnx2(cm)

2cm
Hxnh 94
Khi quay tam gi, ¢ vu«ng @0 t*o ra mét hxnh ndn nh- & hnh 87 thx gdc CAO
gai Iy nda gac & @nh cfia hxnh nan. Bilt nda géc & @Inh cfia mét hxnh nan Iy
30°, ®é dyi ®-éng sinh Ip a. Tnh sé ®o cung cfia hxnh qut khi khai trion mét
xung quanh cfia hxnh nan.

A—nB
Hxnh ABCD (h. 95) khi quay quanh BC thxt*ora:

(A) Mét hxnh tré ;

(B) Mét hxnh nan ;

(C) Mét hxnh nan cét ;

(D) Hai hxnh nén ;

(E) Hai hxnh trd. ¢
H-y chén cOu tr{ 1&i ®6ng.

0 p

Hxnh 95
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19.

20.

21.

22.

118

Hxnh khai tri0n cfia m£t xung quanh cfia mét hxnh nan Iy mét hxnh qutt. NOu
b_n kinh hxnh qutt Iy 16 cm, sé @o cung Iy 120° thx ® dui ®-éng sinh cfia
hxnh nan Iy :

(A) 16 cm ; (B)8cm; © %cm ;
(D) 4cm; (E) % cm.

H-y chan k0t quf ®6ng.

H-y ®iOn ®fi vjio ¢, c « tréng & bfng sau (xem hxnh 96) :

B.nkinh ®,y | 8-éng kinh ®_y | ChiOu cao | &¢é dui ®-éng sinh| Th0 tich
r (cm) d (cm) h (cm) | (cm) V (cm®)
10 10
10 10
10 1000
10 1000
10 1000

.

Hxnh 96

C.i mo cfa chd hO vii c,c kich th-ic
cho theo hnh vI (h. 97). H-y tinh teng
diOn tich vii cCn c& ®0 lym n2n c_i mo
(kh«ng kO riom, mPp, phCn thoa).

Hxnh 98 cho ta hxnh fnh cfa mét c.i
®ang ha c,t vii c,c kich th-ic kim theo
(AO = 0B). Hxnh 98

H-y so s_nh tang c_c th0 tich cAa hai hxnh nan v th0 tich cfia hxnh tro.




LuyOn tEp

B

23.  Vilt c«ng thgc tinh nda gic & @Inh ciia /

mét hnh nan (gac a cfia tam gi c vu«ng s

AOS - hmh 99) sao cho diOn tich m#t khai

triOn cfia m&t nan b»ng mét phCn t- diOn

tfch cia hxnh trBn (b, n kinh SA).
24. Hxnh khai triOn cfia mt xung quanh cfia

mét hxnh ndn Iy mét hxnh qut, b_n kinh

hinh qutt & Iy 16 cm, sé ®o cung Iy 120°. A © B

Tang cfia nda gac & ®nh ciia hxnh nan Iy : Hnh 99

2 2

(A)é; (B)§; (©) V2 ; (D) 2v2.

H-y chan k0t quf ®6ng.
25.  H-y tinh di0n tich xung quanh cfia hxnh nan cot bidt hai b_n kinh ®_y lp a, b

(a<b) vy ®é dui ®@-€éng sinh lu |l (a, b, I ca crng ®-n vk @o).
26. H-y ®i0n @ vyo ¢, c « tréng cho & bng sau (@-n vb ®& dpi : cm) :

Hxnh B.n kinh | &-éng kinh | ChiOu cao 86 dyi Tho tich

B,y (N ®,y (d) (h) |@-éngsinh (l) | (V)
5 12
16 15
7 25
40 29
1,40 m

27. Mét dong c6 gam mét phCn cd ding hxnh tro,  _

phCn cln 1% ca ding hxnh ndn. C,c kich th-ic
cho tr2n hxnh 100. H-y tinh :

a) Tho tich cfia dong co6 nyy ;

b) Di0n tich m&t ngopi cia déng cd (kh«ng
tinh nip ®Ey).

70 cm

1,60 m

Hxnh 100

=S
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28. Mét c.i x« b»ng inéc cad ding hxnh nén cot
®ung ho, chEt, ca c,c kich th-ic cho &
hxnh 101 (®-nvb : cm).

a) H-y tinh di0n tich xung quanh cfa x«.
b) Khi x« chga @y ho, chEt thx dung tich
cfia na Iy bao nhidu ?

29. Céi xay gia cfia §«n-ki-h«-t2 (8 t_c phEm cfia
XPc-van-tbc (Cervantls))

PhCn tran cfia cei xay gid ca ding mét hxnh Hxnh 101

nan (h. 102). ChiOu cao cfia hxnh nan Iy 42 cm

vyl thO tich cfia na Iy 17 600 cm®.

Em h-y gidp chung 8«n-ki-h«-t2 tinh b_n kinh ®,y cfia hxnh ndn (lum trRn
kOt quf ®0n ch+ sé thEp phén thg hai).

Hxnh 102
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§3. Hinh cCu.
DiOn tich mA&t cCu v thO tich hinh cCu

Hxnh cCu A R
Khi quay noda hnh trBn tOom O, b,n

kinh R mét vBng quanh ®-éng kinh AB 0 5
cé ®nh thx ®-Tc mét hxnh cCu (h. 103). P

- Noa ®-€éng tr3n trong phbp quay nai

tr3n t*o n®n mét cCu. B B

- 8§i0m O @-Tc gai Iy tom, R Iy b,n )
kinh cfia hxnh cGu hay m#&t cCu @4. Hxnh 103

C¥%t hxnh cCu béi mét mt ph¥%ng
Khi c¥%t hxnh cCu béi mét mkt ph¥ng
the phCn mét phiing n»m trong hxnh =y 6
®& (mEt c¥it) Ip mét hxnh tri3n. — P”A
C¥%t mét hxnh tré hokc mét hxnh cCu a V
bé&i mEt phiing vu«ng gac vii tréc, ta

b

®-Tc hmnh gx ? H-y ®iOn vpo bfng a)

(chiviic,ctd "cd", "kh«ng") (h. 104). Hxnh 104



122

Hxnh R
Hxnh trd Hxnh cCu
MEt clit

Hxnh ch+ nhEt

Hxnh trRn b, n kinh R

Hxnh trBn b_n kinh nh& h-n R

Quan s, t hxnh 104, ta thEy :
- Khi c¥%t hxnh cCu b_n kinh R bé&i mét T, CliBle
mkt ph¥ng, ta ®-Tc mét hxnh tr3n. IS
- Khi c¥%t mkt cCu b, n kinh R béi mét %
m#t ph¥ing, ta @-Tc mét ®-éng trin : g AR o
guEn: O
- 8-éng trn ®a cd b,n kinh R nOu
mAt ph¥ng ®i qua tom (gai Iy ®-éng
trin 1in).

Xich aaé

- §-éng trRn ®3 c& b_n kinh bb h-n R
nOu m#t phing kh«ng ®i qua tom.

Hxnh 105

Vi do. Tr,i 8Et @-Tc xem nh- mét hxnh cCu (h. 105), xich ®0 Iy mét
®—éng trn Iin.

DiOn tich m£t cCu

& lip d-Ti, ta ®- bilt c«ng thec tinh din tich m#t cCu

S = 4mR® hay S = nd®

(R Iy b, n kinh, d Iy ®@-éng kinh cfia m&t cCu).

Vi do. Dibn tich mét m&t cCu Iy 36 cm?. Tinh ®-éng kinh cfia mét mét
cCu thg hai c& diOn tich gEp ba ICn di0n tich m&t cCu npy.

Gifii. Gai d lp ®é dyi ®-éng kinh cfia m£t cCu thg hai, ta ca



o _ 2 _ 108 _
md® =3.36 =108. Suyra d° = 314 34,39.

VEy d = 5,86 cm.

ThO tich hxnh cCu

Mét hinh cCu ca b_n kinh R v mét céc thud tinh ding hxnh trd ci c_c
kich th-ic nh- hxnh 106.

& hinh 106a, hxnh cCu n»m khit trong hxnh trd c& ®Cy n-ic. Ta nhEc nhil
hxnh cCu ra khai cec.

a) b)
Hxnh 106

80 ®é cao cét n-ic cRn It & hxnh 106b, ta thEy ®é cao nyy chi b»ng %

chiOu cao cfia hxnh trd. Do @4, tho tich hxnh cCu bng % th0 tich hxnh trd, hay

2 3_4 __3
V=2 2R3 = 2R3,
3 =gl

Ta c& c«ng thgc tinh th tich hxnh cCu b_n kinh R I

V:4

453
3nR.
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30.

31.

124

Vi db. CCn phfi c& it nhEt bao nhidu Iit
n-ic ®) thay n-ic & lin nu«i c, cfnh
(xem hxnh 107) ? Li0n ®-Tc xem nh- mét
phCn m#t cCu. L-Tng n-ic ®& vpo li0n
2
3

chidm = th0 tich cfia hxnh cCu.

Gifli. ThO tich hxnh cCu ®-Tc tinh theo
c«ng thgc

Hxnh 107

1

V= 2R3 hay V = 2

3
(22 cm = 2,2 dm).

nd® (d Iy @-éng kinh).

L-Tng n-fc Yt nhEt cCn phYi ¢ Iy

% . g.(z, 2)% = 3,71 (dm®) = 3,71 (Ii).

Bui tEp
NOu tho tich cfia mét hxnh cCu Ip 113% cm® thx trong ¢ ¢ kOt quf sau 0y,
kOt quy npo lpb_n kinh cfiand IEy mm = g ?
(A)2cm; (B)3cm; (©)5cm; (D)6 cm;

(E) Mét kOt quf kh._c.

H-y ®i0n vpo ¢, c « tréng é bng sau :

B.n kinh hxnh cCu | 0,3 mm | 6,21 dm | 0,283 m [100 km| 6 hm {50 dam

Diln tich m#t cCu

ThO tich hnh cCu




32.

33.

34.

Mét khei g¢ ding hxnh trd, b, n kinh ®@-éng
trn ®_y Iy r, chiOu cao 2r (®-n vb : cm).
Ng-éi ta khobt rgng hai nda hxnh cCu nh-
hinh 108. H-y tinh di0n tich b0 mkt chia
khéi g¢ cBn 1% (diOn tich cf ngopi IEn trong).

D6ng c6 th0 thao

C.c loti bang cho trong b{ng ®u c& ding
hxnh cCu. H-y ®i0n vyo ¢, ¢ « tréng & bfng
sau (Ilum trRn kOt quy ®0n ch+ sé thEp
ph@n thg hai) :

Hxnh 108

Lo%i bang baanug«n ?:Tl\ l?;rc];ﬁc teerl-J:\]Yt béanu::])un Siﬂ
§-éng kinh 42,7 mm 6,5cm | 40 mm |61 mm
8¢ dui ®-éng trn lin 23 cm
Di0n tich
ThO tich

Khinh kh{ cCu cfia nhu M«ng-g«n-fi-2 (Montgolfier)

Nguy 4 — 6 — 1783, anh em nhpy M«ng-g«n-fi-2
(ng-&i Ph_p) ph,t minh ra khinh khY cCu ding
kh«ng khi néng. Coi khinh khi cCu npy Iy
hnh cCu c& ®-éng kinh 11 m. H-y tinh di0n
tich m&t khinh khY cCu ®a (lum trRn k0t qu
®0n ch=+ sé thEp phoén thg hai).

Hxnh 109
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LuyOn tEp
l+—362m—>
35. Mét c,i ban chga x'ng gam hai nda hxnh y N 7
cCu v mét hxnh tré (h. 110). <( () LTO m

H-y tinh thO tich cfia bén chga theo c,c
kich th-ic cho tran hxnh vI.

Hxnh 110

36. Mét chi tilt m_y gdm mét hxnh trd vy hai
nda hinh cCu vii c,c kich th-ic ®- cho tren
hxnh 111 (®-n vb : cm).

a) Txm mét h0 thac gi+a x v h khi AA' ca
®¢é dui kh«ng ®=i v b»ng 2a.

b) Vi ®i0u kiOn & a), h-y tinh didn tich b0 .
mEt vy thO tich cfia chi ti0t m,y theo x vy a. l R

37. Cho nda ®-&ng trRn tom O, ®-&ng kinh tj
AB = 2R, Ax vji By Iy hai ti0p tuyOn vii nda
®-éng trin t1i A vy B. LEy tren tia Ax ®i0m
M rdi vI ti0p tuyOn MP c¥it By t2i N.
a) Chgng minh rsng MON vy APB Iy hai tam gi, ¢ vu«ng ®ang d*ng.

b) Chgng minh AM.BN = R,

Hxnh 111

c) Tinh tf sé Swvon khi AM = R

S APB 2
d) TYnh th0 tich cfia hxnh do néa hxnh trRn APB quay quanh AB sinh ra.

Bui ®ac th®m

VP trY cfia mét ®i0Om tr2n mAt cCu - To ®é ®ba 1Y

Quan s,t hxnh 112, 113.
- Mgi ®-éng tr3n Iy giao cfia m&t cCu vu mét phting vu«ng gac vii ®-éng
th¥ng NB géi Iy mét v tuyOn.
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- Xfch ®%0 Iy vl tuyOn lin nhEt chia b0 m&t Tr_i 8Et (8ba cCu) ra hai
nda b»ng nhau. Noa cCu ca cuc b¥%c (B) Ip b, n cCu B¥%c, nda cCu ca cuc
nam (N) Ip b, n cCu Nam.

- Mg¢i ®@-éng trRn Iin cd ®-éng kinh NB g&i Iy mét vRng kinh tuyOn. Mci
nda vRng kinh tuyOn néi hai mét N, B géi Ip mét kinh tuyOn.

- Theo quy -ic quéc t0, ng-&i ta chan kinh
tuyOn ® qua @®ui thi®n v'n Grin-uych
(Greenwich) (ngoti « Lubn ®«n — n-ic Anh)
lum kinh tuyOn géc.

Xich ®o0 ®-Tc IEy lpm v tuyOn géc.

MEt ph¥ng qua kinh tuyOn géc chia Tr,i 8Et
thunh hai ndéa b»ng nhau. Mét nda Ip b, n cCu
8«ng, noa kia Iy b, n cCu TOy.

Hxnh 112

Kinh tuyOn géc c¥t xich ®%0 & G'.

NOu P Iy mét ®i0m cfia b0 m&t 8ba cCu thx vl tuyOn qua P c¥%t kinh tuyOn
géc & G, kinh tuyOn qua P c¥t xich ®20 & ®i0m P'. Khi @4 :

Sé ®o gic G'OP' gai Iy kinh ®é ciia P, sé ®o gic G'OG gai lu vl ®é chia P.
Tul theo vb trf cfia P & phfa ®«ng hay phta toy ®&i vii kinh tuy0n géc, &
phfa bi%c hay phia nam ®&i vii xich ®0 my ta cCn chf ra th®m : kinh ®é
®«ng hay kinh ®¢é t0y, vl ®é bi.c hay vl ®é nam.

Theo quy -ic, ta vilt to? ®@é @ba If cfia
mét ®i0m, ch¥%ng htn Hy Néi, nh- sau :
To ®é @ba IY cfia Hp Néi
105° 48' §«ng
20° 01'Blic
(kinh ®é vilt tran, vi ®é vit d-Ti).

Hxnh 113
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an tEp ch--ng IV
COu hai

1. H-yph,_tbidu b»ng I&i :
a)  C«ng thgc tinh didn tich xung quanh cfia hnh tré.

b)  C«ng thgc tinh th0 tich cha hxnh tro.
c)  C«ng thgc tinh didn tich xung quanh cfia hxnh nan.

d)  C«ng thgc tinh th0 tich cfia hxnh nan.
e)  C«ng thgc tinh di0n tich cfia m&t cCu.
g)  C«ng thgc tinh th0 tich cfia hxnh cCu.
2. H-yn2uc,chtinh di0n tich xung quanh vy th tich cfia hxnh nén cot.

Tam t%t c _c kiOn thgc cCn nhT

Hxnh Hxnh v Di0n tich xung quanh | ThoO tich

Hxnh tro h Sxq = 21rh V = nr’h
N
x 1_2
Hxnh nén Syq = Trl V= 3T h
LA

Hxnh cCu a S = 4nR? = %T[RS
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38.

39.

40.

41.

Bui tEp

H-y tinh th0 tich, diOn tich b0 mét

11 cm
mét chi ti0t m_y theo kich th-ic ®- _»I
cho tren hnh 114. " F2cem

l«6cms]
Hinh 114

Mét hxnh ch+ nhEt ABCD cd AB > AD, di0n tfch v chu vi cfia na theo
the tu Iy 2a° vl 6a. Cho hxnh vI quay xung quanh ctnh AB, ta ®-Tc mét
hxnh tro.
TYnh di0n tich xung quanh vy thO tich ciia hxnh trd npy.
H-y tinh di0n tich toun phCn cfia c,c
hwnh t--ng @ng theo c,c kich th-ic ®-
cho trén hxnh 115.

Cho ba ®i0m A, O, B th¥ng hung theo
the tu ®8, OA = a, OB = b (a, b cing
®-n Vb : cm). a)

Qua A vy B vl theo thg tu ¢, ¢ tia AX vy
By crng vu«ng gac vii AB vu cTng
phfa vii AB. Qua O vl hai tia vu«ng
gac vii nhau vu c¥it Ax € C, By é D
(xem hxnh 116). X
a) Cheng minh AOC vy BDO Iy hai
tam gi_c ®ang ding ; t6 @& suy ra tich
AC.BD kh«ng ®zi.

b) TYnh di0n tich hxnh thang ABDC khi A 0 B
COA =60°. Hnh 116

Hxnh 115

¢) Vii COA = 60° cho hmnh vI quay xung quanh AB. H-y tinh tI sé th0
tich ¢, c hxnh do ¢, c tam gi_c AOC v BOD t*o thunh.
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42. H-y tinh th0 tich c_c hinh d-Ti ®@y theo kich th-ic ®- cho (h. 117).

T
5
K
}4714 cm 4>‘
a) b)
Hxnh 117

43. H-y tinh th0 tich ¢, c hxnh d-ii ®y theo kich th-ic ®- cho (h. 118)

(®=nvh:cm).
S
o
SIS
t
o
<
f
o v
2
|
2 b) 9
Hxnh 118

44. Cho hxnh vu«ng ABCD néi ti0p ®-éng trn tom O,
b.n kinh R vu GEF Iy tam gi,c ®0u néi ti0p A
®-éng trBn ®3, EF Iy dOy song song vii AB
(h. 119). Cho hxnh ®a quay xung quanh tréc GO.
Chgng minh r»ng :

a) Bxnh ph--ng th0 tich cfia hxnh trd sinh ra béi
hwnh vu«ng brng tich cfa thO tich hxnh cCu sinh
ra béi hxnh trn vy thO tich hxnh nén do tam gi,c Hxnh 119
®0u sinh ra.
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b) Bxnh ph--ng di0n tich toun phCn cfia hxnh trd b»ng tich ciia di0n tich
hnh cGu vy diln tich topn phCn cfia hnh nan.

45.  Hmh 120 m« t] mét hnh cCu ®-Tc @kt khit vpo
trong mét hxnh trd, c_c kich th-ic cho tran hnh v, N

H-y tinh : .
a) ThO tich hxnh cCu ; ¢ O,_V_C_”I:‘
b) Tho tich hxnh tr6 ; RUPEEEEEE .
¢) Hibu gi+a th0 tich hanh tr6 vy thd tich hxnh cCu ; RERLER

d) ThO tich cfia mét hxnh nan ca b_n kinh ®-éng
trRn ®,y I r cm vy chiOu cao 2r cm ;

e) To ¢, c kOt quy a), b), ¢), d), h-y tim méi lign h0 gi+a chong.

Hxnh 120

Bui tEp «n cuéin"'m

A - PhCn 8%i se
1. Xbtc,c mOnh ®0 sau :

I. \/(-4).(=25) = J-4+/-25 ; 1. \/(-4).(-25) = /100 ;
1. +/100 = 10 ; IV. +/100 = +10.

Nh+ng mOnh ®0 npo Iy sai ?

H-y chén cOu tr{ 1&i ®ng trong c,c cOu A, B, C, D d-1i @0y :

(A) Chg c& mOnh @0 | sai; (B) Chy c& mOnh @0 11 sai ;
(C)C,cmOnh ®0 I vp IV sai ; (D) Kh«ng c& mOnh ®0 nyo sai.

2. ROt gén c,c bilu thac :
M= y3-2V2 -\J6+4V2 ;
N=vy2+3+y2-43.
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Gi, trb cfia bibu thac 242 +6) b»ng :

3V2+4/3
w22 ®%  ©1 o

H-y chéan cOu tr{ Iéi ®dng.

NOu /2 + +/x =3thxx brng :
AL (B) V7 ; ©7; (D)4
H-y chén cCu tr{ I&i ®ng.

Chgng minh r»ng gi, trb cfia biOu thec sau kh«ng phd thuéc vyo bion :

2+\/§ _\/;—2 xx+x—\/§—1
x+2dx+1  x-1 Jx

Cho hym sé y = ax + b. Txm a v b, bi0t r>ng ®& thp cfia hum sé ®- cho thof
m-n mét trong c, ¢ ®i0u kiln sau :

a) 8i qua hai ®i0m A (1;3) vuB (-1; -1);
b) Song song vii ®-éng th¥ng y = x + 5 v ®i qua ®i0m C (1 ; 2).

Cho hai ®-éng thing :
y=(m+1)x+5, (dy)
y=2x+n. (d,)
Vi gi, trb npgo ciia m vy n thx:
a) d; tring viid, ?
b) d, ciitd, ?
c) d; song song viid, ?

Chgng minh r»ng khi k thay ®ai, c,c ®-£&ng th¥ng (k + 1)x — 2y = 1 lu«n @i
qua mét ®idm ceé @nh. Txm @i0m cé ®nh @4.



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

Gifi ¢_c h0 ph--ng trxnh :

5 b=, ) Wx-2fy=-2
3x-y=3 2x +4ly =1

Gifli ¢, ¢ h0 ph--ng trxnh :
2x-1-y-1=1 )
-1+ Jy-1=2 "

(x-1)° -2y =2

3(x-1)° +3y =1

Hai gi, s,ch c& 450 cuén. NOu chuyOn 50 cuén td gi, the nhEt sang gi, the
hai thx sé s,ch & gi, thg hai s b»ng g sé s ch & gi, the nhEt. Tinh sé s, ch
I6¢c ®Cu trong mei gi, .

Qu-ng ®-éng AB gam mét ®oin I2n déc dui 4 km vy mét @on xuéng déc
dui 5 km. Mét ng-€i ®i xe ®1p t6 A ®@0n B hOt 40 phot vy @i t6 B vO A hQt
41 phét (vEn tec I2n dec, xuéng déc 16¢ ®i vy vO nh- nhau). TYnh vEn téc l6c
I2n déc vy 16c xuéng déec.

X.c ®nh hO sé a ciia hum sé y = ax?, bilt r»ng ®a& th ciia na ®i qua
®i0m A(-2 ; 1). VT ®4 thb cfia hum sé ®4.

Gai Xy, X, Iy hai nghiOm cfia ph--ng trnh 3x° - ax - b =0. Teng X; + X,
b»ng :

a a b _9
(A) -3 (B) 3 © 3 D) -3-
H-y chéan cOu tr{ Iéi ®bng.
Hai ph--ng trxnh > + ax + 1 = 0 VU ¥ - x - a =0
c& mét nghiOm thlic chung khi a b»ng :
(A)O; B)1; ©) 2; (D) 3.

H-y chéan cOu tr{ Iéi ®dng.

Gifi c,c ph--ng trxnh :

)2 - X +3x+6=0; b) X(x + 1)(X + 4)(x + 5) = 12.

Mét ITp hac ca 40 hac sinh @-Tc s%p x0p ngéi ®0u nhau trén ¢_c gh0 b'ng.

NOu ta bt ®i 2 gh0 b ng thx mgi ghO cBn 1% phfi xOp th®m 1 hac sinh. Tinh
sé ghO b'ng 16¢c @Cu.

Cinh huyOn cfia mét tam gi,c vu«ng b»ng 10 cm. Hai c¢*nh gac vu«ng ca
®é dpi h-n kbm nhau 2 cm. TYnh ®é dui c,c ctnh géc vu«ng cfia tam gi.c
vu«ng ®a.
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Chu vi hxnh ch+ nhEt ABCD Ip 20 cm. H-y txm gi_ trb nha nhEt cfia ®é dpi
®—€éng chbo AC.

Tam gi_c ABC ca B =45° & =30° NOu AC = 8 thx AB b»ng :
(A)4; (B) 4V2 ; (C) 443 ; (D) 46.
H-y chéan cOu tr{ I&i ®dng.

Cho tam gi,c ABC vu«ng & C ca ®-éng trung tuyOn BN vu«ng gac vii
®—-éng trung tuyOn CM, ctnh BC = a. TYnh ®é dui ®-éng trung tuyOn BN.

NOu tam gi_c ABC vu«ng tti C v ¢ sinA = % thx tgB b»ng :

A g ®L:  © = © 5

H-y chéan cOu tr{ I&i ®dng.

Tam gi,c ABC vu«ng ti C ca AC = 15 cm. 8-€éng cao CH chia AB thunh
hai ®*n AH vu HB. BiOt HB = 16 cm. TYnh diOn tfch tam gi,c ABC.

Mét hxnh ch+ nhEt c¥%t ®-éng trBn nh- hxnh 121, bilt AB = 4, BC = 5,
DE = 3 (vii cTng ®-n vb ®0).

8é dui EF b»ng : A4 B 5 C
20

A6 (®7; =5 DS . / \

H-y chéan cOu tr{ I&i ®dng. D E F

Cho tam gi,c ®u ABC, O I trung
®i0m ciia BC. Tr2n c,c ¢*nh AB, AC
ICn 1-Tt Ity c,c ®i0m di ®ng D vy E
sao cho DOE = 60°,

a) Chgng minh tich BD.CE kh«ng ®zi.
b) Chgng minh ABOD «» AOED. T6 ®& suy ra tia DO Iy tia phn gi,c
ciia BDE.

c) VI @-éng trn tm O ti0p xoc vii AB. Chgng minh r»ng ®-éng trln
nuy lu«n tiOp x6c vii DE.

Cho hai ®-éng trRn (O ; R) v (O'; r) ti0p x6c ngopi (R > r). Hai ti0p
tuyOn chung AB v A'B' cfia hai ®-@éng trRn (O), (O") c¥%t nhau ti P (A vp A’
thuéc ®-éng trn (O'), B vu B' thuéc ®-éng trn (O)). Bilt PA = AB = 4 cm.
Tinh di0n tYch hxnh trRn (O").

Hxnh 121



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

Cho tam gi_c ABC néi ti0p ®-@éng tr8n (O') vp ngoZi tilp ®-éng trn (O).
Tia AO c%t ®-éng trn (O") t2i D. Taca:

(A)CD=BD=0D; (B)AO=CO=0D;
(C)CD=CO=BD; (D) CD =0D =8D.

H-y chéan cOu tr{ I€i ®dng.

Cho tam gi_c nhan ABC néi ti0p ®-éng trRn (0). C,c cung nha AB, BC,
CA ca sé ®o ICn I-Tt Iy x + 75° 2x + 25°, 3x — 22°. Mét gac cfia tam gi_c
ABC ca se ®o Iy :

(A) 57°5 ; (B) 59°; (C)61°; (D) 60°.

H-y chéan cOu tr{ Iéi ®dng.

T8 mét @i0m P & ngopi ®-éng trn (O), kT hai c,t tuyOn PAB vy PCD tfi
®-€ng tr3n. Gai Q Iy mét ®i0m n»m trdn cung nha BD (kh«ng chga A vu C)
sao cho s® 88 = 42° vy s 8B = 38°. Tinh tang BPD + AQC .

Mét hxnh vu«ng viL mét hxnh tr3n ca chu vi b»ng nhau. Hai hxnh nyo ca
diOn tfch Iin h-n ?

Cho @-éng trRn (0), cung BC ¢& sé @o b»ng 120°, ®i0m A di chuy0n tran
cung lin BC. Tr@n tia ®ei cfia tia AB IEy ®i0m D sao cho AD = AC. Hai
®i0m D di chuyOn tr2n ®-&ng npo ?

Dung tam gi,c ABC, bilt BC = 4 cm, A= 60°, b_n kinh ®-&ng trBn néi
tiOp tam gi,c b»ng 1 cm.

Tam gi,c ABC c6n t*i A ca c*nh ®,y nha h-n c*nh b@n, néi tilp ®-éng
trBn (O). TiOp tuyOn t%i B vu C cfia ®-€éng trn ICn I-Tt c¥t tia AC vy tia
AB é D vy E. Chgng minh :

a) BD° = AD.CD ;

b) Te gi_c BCDE Iy te gi_c néi tilp ;

¢) BC song song vii DE.

Mét mkt phiing chga troc OO' cfia mét hxnh tro ; phGn mkt ph¥ng n»m
trong hxnh tr6 Iy mét hxnh ch+ nhEt c& chiOu dul 3 cm, chiOu réng
2 cm. Tinh diOn tfch xung quanh vy th0 tich hxnh tro @4.

Khi quay tam gi,c ABC vu«ng & A mét vRng quanh ctnh géc vu«ng AC
cé @nh, ta ®-Tc mét hwnh nan. Bilt r-ng BC = 4 dm, ATB = 30°. Tinh
diOn tich xung quanh v thQ tich hxnh nan.

Mét hxnh cCu c& sé @o diOn tich (&-n vb: m?) b»ng sé @o thO tich (@-n vb : md).
TV¥nh b, n kinh hxnh cCu, diOn tich m&t cCu v tho tich hxnh cCu.
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Moc 16c

PHAN BAI SO
Ch--ng lll = HO hai ph—-ng trnh bEc nhEt hai En
§1. Ph--ng trxnh bEc nhEt hai En
§2. HO hai ph--ng trxnh bEc nhEt hai En
§3. Gifi h0 ph--ng trinh b»ng ph--ng ph,p th0

84. Gifi h0 ph—-ng trxnh b»ng ph--ng ph_p céng ®1i se

85. Gifi byi to,n b»ng ¢, ch IEp hO ph--ng trxnh

86. Gifi byi to_n b»ng c_ch IEp hO ph--ng trxnh (ti0p theo)

an tEp ch--ng 111

Ch--ng IV-Humseéy= ax? (a # 0) - Ph—=ng trxnh bEc hai mét En

81. Hum sé y = ax® (a # 0)
§2. 84 thb cfia hum sé y = ax® (a # 0)
§3. Ph--ng trxnh bEc hai mét En
84. C«ng thgc nghiOm cfia ph—-ng trnh bEc hai
85. C«ng thgc nghiOm thu gan
86. HO thgc Vi-bt v eng dbng
§7. Ph--ng trxnh quy vO ph--ng trnh bEc hai
88. Gifi byi to,n b»ng ¢, ch IEp ph--ng trxnh
an tEp ch--ng IV L
PHAN HINH HOC
Ch-=ng Illl - Gac vii ®-&ng tri3n
81. Géc é tom. Sé ®o cung
82. Li#n h0 gi+a cung vy doy
§3. Gac néi tilp
§4. Gac to béi tia ti0p tuyOn vp doy cung
85. Gac ca ®Inh & ban trong ®-&ng trln.
Géc ca ®Inh & b2n ngopi ®-&ng trkin
86. Cung chga gac
§7. T@ gi,c néi tilp
§8. §-@ng trn ngoZi tidp. 8-éng trn néi tidp
§9. 8¢é dui ®-éng trkn, cung trkn
§10. DiOn tich hxnh trBn, hxnh qut trRn
an tEp ch--ng 111
Ch--ng IV = Hxnh tré — Hxnh n&n - Hxnh cCu

§1. Hnh tré — DiOn tich xung quanh vy th0 tich cfia hnh trd
§2. Hxnh nan — Hxnh nén cot — Di0n tfch xung quanh vy

th0 tich cfia hxnh nan, hxnh nén cot

§3. Hxnh cCu — Di0n tich m&t cCu vy thO tich hanh cCu

an tEp ch--ng IV
Bui tEp «n cugin"m
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